
MATHS

BOOKS - YUGBODH AGRAWAL MATHS

(HINDI)

अवकल के अनु�योग

उदाहरण

1. �त का �े�फल के प�रवत�न क� दर इसक� ि��ा  के

सापे� �ात क��जए, जब  सेमी है।

r

r = 5

https://doubtnut.app.link/lkek2J5wfhb
https://doubtnut.app.link/MVcbJvrhfnb
https://doubtnut.app.link/MVcbJvrhfnb
https://dl.doubtnut.com/l/_LXpUW28OK3PW


वीिडयो उ�र देख�

2. एक गु�ारा , जो सदैव गोलाकार रहता है, का

प�रवत�नशील �ास  है।  के सापे� आयतन

के प�रवत�न क� दर �ात क��जए ।

वीिडयो उ�र देख�

(2x + 1)
3

2
x

3. िकसी व�ु क� इकाइय� के उ�ादन म� कुल लागत

 �पये म� ,  

  

C(x)

C(x) = 0.005x3 − 0.02x2 + 30x + 5000

https://dl.doubtnut.com/l/_LXpUW28OK3PW
https://dl.doubtnut.com/l/_Zzh1PY1KTjha
https://dl.doubtnut.com/l/_Vuv3JzIq4j5B


से �दत है। सीम�त लागत �ात क��जए, जब  इकाई

उ�ा�दत क� जाती है। जह� सीम�त लागत से अ�भ�ाय िकसी

�र पर उ�ादक के स�ूण� लागत म� ता�ा�लक प�रवत�न

क� दर है।

वीिडयो उ�र देख�

3

4. एक कार समय  पर �ब�ु  स े चलना �ार�

करके �ब�ु  पर �क जाती है । कार �ारा  सेक� म� तय

क� दरु� ,  मीटर म�  �ारा �दत है।

कार को  तक पहुंचने म� लगा समय �ात क��जए तथा 

और  के बीच क� दरु� �ात क��जए ।

t = 0 P

Q t

x x = t2(2 − )
t

3

Q P

Q

https://dl.doubtnut.com/l/_Vuv3JzIq4j5B
https://dl.doubtnut.com/l/_y1Drs5nNr9QK


वीिडयो उ�र देख�

5. एक ��र झील म� एक प�र डाला जाता है और तरंगे

�त� म�  सेमी/से. क� ग�त से चलती है। जब वृताकार तरंग

क� ि��ा  सेमी है, तो उस �ण �े�फल िकतनी तेजी से

बढ़ रहा है?

वीिडयो उ�र देख�

4

10

6. एक साबुन के गोलीय बुलबुले का ि��ा सेमी/

सेक� क� दर से बढ़ रही है। इसम� पृ�ीय �े�फल म� वृ��

क� दर �ात क��जए जबिक ि��ा  सेमी है।

0.02

5

https://dl.doubtnut.com/l/_y1Drs5nNr9QK
https://dl.doubtnut.com/l/_Emwr2LyHboE4
https://dl.doubtnut.com/l/_Vh4Wu0OMqRmb


A. 

B. 

C. 

D. 

Answer: C

वीिडयो उ�र देख�

3.512

4.512

2.512

5.512

7. एक गोलीय गु�ारे का आयतन   क�

दर से बढ़ रहा है । बताइये िक जब ि��ा  सेमी है, तो

इसका पृ�ीय �े�फल िकस दर से बढ़ रहा है?

20 ����3
/������

8

https://dl.doubtnut.com/l/_Vh4Wu0OMqRmb
https://dl.doubtnut.com/l/_ekKq1B1qYwbK


वीिडयो उ�र देख�

8. एक घन का आयतन   िक दर से बढ़ रहा

है । य�द इसके कोर क� ल�ाई  सेमी है, तो इसके पृ� का

�े�फल िकस दर से बढ़ रहा है?

वीिडयो उ�र देख�

9 ����3
/������

10

9. एक घन का आयतन समान दर से बढ़ रहा है। �स�

क��जए िक पृ� म� पृ� क� प�रवत�न क� दर कोर क� ल�ाई

क� �ु�मानुपाती होती है।

https://dl.doubtnut.com/l/_ekKq1B1qYwbK
https://dl.doubtnut.com/l/_4IsrYjulkoAW
https://dl.doubtnut.com/l/_6LmBOZHPC1Ki


वीिडयो उ�र देख�

10. एक कण व�  के अनु�दश ग�त कर रहा

है। व� पर उन �ब�ुओ को �ात क��जए जबिक -�नद�श�क

क� तुलना म� -�नद�श�क गुना ती�ता से बदल रहा है।

वीिडयो उ�र देख�

6y = x3 + 2

x

y

11. िकसी आयत क� ल�ाई ,  सेमी/�मनट क� दर से घट

रही है और चौड़ाई ,  सेमी/�मनट क� दर से बढ़ रही है।

जब  सेमी और  सेमी है, तब आयत के 

प�रमाप  �े�फल के प�रवत�न क� दर �ात क��जए ।

x 5

y 4

x = 8 y = 6 (a)

(b)

https://dl.doubtnut.com/l/_6LmBOZHPC1Ki
https://dl.doubtnut.com/l/_BdVRKOmD1BfY
https://dl.doubtnut.com/l/_S27G5RyH39j0


वीिडयो उ�र देख�

12.  मीटर ऊंचाई का आदमी  मीटर ऊंचे �बजली के

खंभे से दरू  िकमी /घ�ा क� समान चाल से चलता है।

उसक� छाया क� ल�ाई क� वृ�� दर �ात क��जए । 

 एक सीधी सड़क पर  ऊंचाई का एक �काश �ंभ

��त है। एक लड़का, �जसक� ऊंचाई  है, सड़क पर चल

रहा है। लड़के क� छाया क� ल�ाई िकस दर से बढ़ेगी ,

जबिक वह �काश �ंभ से  मीटर/�मनट क� दर से दरू जा

रहा है?

उ�र देख�

(a) 6

5

(b) a

b

C

https://dl.doubtnut.com/l/_S27G5RyH39j0
https://dl.doubtnut.com/l/_xSUEppAKlw1c


13. एक  मीटर लंबी सीढ़� दीवार के सहारे झुक� है। सीढ़�

का �नचे का �सरा , जमीन के अनु�दश , दीवार से  सेमी/

सेक� क� दर से ख�चा जाता है। दीवार पर इसक� ऊंचाई

िकस दर से घट रही है जबिक सीढ़� के �नचे का �सरा दीवार

से  मीटर दरू है?

वीिडयो उ�र देख�

5

2

4

14. िकसी �न��त आधार  के एक सम��बाहु ि�भुज क�

समान भुजाएँ  सेमी/सेक� क� दर से घट रही है। उस

b

3

https://dl.doubtnut.com/l/_zCNc0UrEKVxV
https://dl.doubtnut.com/l/_nY1ZFNOkIu8T


समय जब ि�भुज क� समान भुजाएँ ही आधार के बराबर है

उसका �े�फल िकतनी तेजी से घट रही है?

वीिडयो उ�र देख�

15. एक पाइप से रेत  क� दर से �गर रही

है। �गरती रेत जमीन पर एक ऐसा शकंु बनती है �जसक�

ऊंचाई सदैव आधार क� ि��ा का छठा भाग है। रेत से बने

शंुक क� ऊंचाई िकस दर से बढ़ रही है जबिक ऊंचाई  सेमी

है।

वीिडयो उ�र देख�

12����3
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https://dl.doubtnut.com/l/_nY1ZFNOkIu8T
https://dl.doubtnut.com/l/_tLfIW6H3Ibxf
https://dl.doubtnut.com/l/_c7aHjHYBLrdC


16. पानी क� एक टंक� का आकार, ऊ��धर अ� वाले एक

उ�े लंबवृतीय शंुक है �जसका शीष� �नचे है। इसका अ��शीष�

कोण  है। इसम�  क� दर से पानी

भरा जाता है। पानी के �र के बढ़ने क� दर से उस �ण �ात

क��जए जब टंक� म� पानी क� ऊंचाई मी. है।

वीिडयो उ�र देख�

tan− 1(0.5) 5��.3
/����

10

17. दीघ�वृत  के िकस �ब�ु पर भुज

के प�रवत�न क� दर म� कमी , कोिट म� वृ�� क� दर के समान

है?

वीिडयो उ�र देख�

16x2 + 9y2 = 400

https://dl.doubtnut.com/l/_c7aHjHYBLrdC
https://dl.doubtnut.com/l/_qDN980Ujcz8X


18. एक उ�े श�कवाकार बत�न क� गहराई  सेमी है तथा

उसके आधार क� ि��ा  सेमी है �जसमे  घन सेमी //

�मनट क� दर से पानी डाला जाता है। जब पानी क� गहराई 

सेमी, हो तो �ात क��जए क� पानी का तल िकस दर से बढ़

रहा है?

वीिडयो उ�र देख�

10

5 1.5

4

19. कोण  का मान �ात क��जए, जो क� इसके सगत sine

से दगुुना बढ़ता है ।

x

https://dl.doubtnut.com/l/_qDN980Ujcz8X
https://dl.doubtnut.com/l/_ke1K0J4qSdVI
https://dl.doubtnut.com/l/_yeQofXu6JZ3q


वीिडयो उ�र देख�

20.  का स�नकट मान दशमलव के दो �ान� तक

�ात क��जए, जह�  है।

A. 

B. 

C. 

D. 

Answer: C

वीिडयो उ�र देख�

f(3.02)

f(x) = 3x2 + 5x + 3

43.46

44.46

45.46

46.46

https://dl.doubtnut.com/l/_yeQofXu6JZ3q
https://dl.doubtnut.com/l/_McJk57HAJqAt


21. य�द �त क� ि��ा म�  सेमी से  सेमी तक वृ��

होती है, तब उसके �े�फल म� वृ�� �ात क��जए ।

वीिडयो उ�र देख�

5 5.1

22. य�द  और  का मान  से  तक

प�रव�त�त होता है।  म� स�नकट प�रवत�न �ा है? साथ ही 

का प�रव�त�त मान �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

y = x4 − 12 x 2 1.99

y y

https://dl.doubtnut.com/l/_McJk57HAJqAt
https://dl.doubtnut.com/l/_McKDA9AwjjIv
https://dl.doubtnut.com/l/_C1aDUPwgUEPC
https://dl.doubtnut.com/l/_Tz1rbs2QmYdB


23.  मीटर भुजा वाले घन म�  क� वृ�� के कारण से

घन के आयतन म� स�नकट प�रवत�न �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

x 2 %

24. एक गोले क� ि��ा  सेमी मापी जाती है �जसमे 

मी. क� �ुिट है। इसके आयतन के प�रकलन म� स�नकट �ुिट

�ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

9 0.03

https://dl.doubtnut.com/l/_Tz1rbs2QmYdB
https://dl.doubtnut.com/l/_TaP7fC6iCSxf


25. य�द वृताकार धातु क� �ेट गम� होने पर उसक� ि��ा म�

 क� वृ�� होती है। य�द गम� होने के पूव� �ेट क� ि��ा 

 सेमी हो, तो �े�फल म� होने वाली स�नकट वृ�� को �ात

क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

2 %

10

26. घनाकार बॉ� के आयतन क� गणना म� ��तशत �ुिट

�ात क��जए, य�द घनाकार बॉ� के कोर क� ल�ाई म�

 �ुिट है।

वीिडयो उ�र देख�

1 %

https://dl.doubtnut.com/l/_1c85vI3yeare
https://dl.doubtnut.com/l/_jJZ9mfvef64u


27. अवकल का �योग करके  का स�नकट मान

दशमलव के तीन �ान� तक �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

√49.5

28. अवकल का �योग करके  का स�नकट मान

दशमलव के तीन �ान� तक �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

√0.037

https://dl.doubtnut.com/l/_jJZ9mfvef64u
https://dl.doubtnut.com/l/_nNJWqYaXPopf
https://dl.doubtnut.com/l/_uEGBuAbxSY26


29. अवकल का �योग करके �न��ल�खत म� से ��ेक का

स�नकट मान दशमलव के तीन �ान� तक �ात क��जए- 

 

  

  

  

उ�र देख�

(i)i) 3√29

(ii)(3.968)3 / 2

(iii)(0.999)1 / 10

(iv)( )
1 / 4

17
81

(33) − 1 / 5

https://dl.doubtnut.com/l/_58QI9U97kNj8


30. य�द  हो, तो अवकल का �योग करके 

 का स�नकट मान �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

1∘ = 0.01745

tan 46∘

31. अवकल का �योग करके  का मान �ात

क��जए जबिक .

वीिडयो उ�र देख�

log10 10.1

log10 e = 0.4343

https://dl.doubtnut.com/l/_K5Hbp0sIv3sj
https://dl.doubtnut.com/l/_AsJZJvkxon2U


��ावली 14 1

32. य�द  म�, भुजा  और कोण सदैव अचर है

जबिक शेष अवयव� म� अ� प�रवत�न करते है, तो अवकलज

के �योग से दश�इये िक- 

.

उ�र देख�

ΔABC c C

+ = 0
da

cosA

db

cosB

1. �त के �े�फल के प�रवत�न क� दर इसक� ि��ा  के

सापे� �ात क��जए जबिक  सेमी है।

r

r = 7

https://dl.doubtnut.com/l/_KZBcMNFM0Rba
https://dl.doubtnut.com/l/_7YASEpvF3JO9


वीिडयो उ�र देख�

2. एक �त क� ि��ा  सेमी//सेक� क� दर से बढ़ रही

है। इसक� प�र�ध क� वृ�� क� दर �ा है, जब 

सेमी है?

वीिडयो उ�र देख�

0.7

r = 4.9

3. एक घन का आयतन  क� दर से बढ़ रहा

है। पृ� �े�फल िकस दर से बढ़ रहा है , जबिक इसके कोर

क� ल�ाई  सेमी है ?

वीिडयो उ�र देख�

8����3
/������
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https://dl.doubtnut.com/l/_7YASEpvF3JO9
https://dl.doubtnut.com/l/_RpkVUaeg8JSK
https://dl.doubtnut.com/l/_wjVaozF9Wti1


4. एक �त क� ि��ा समान �प से  सेमी/सेक� क� दर

से बढ़ रही है । �ात क��जए क� �त का �े�फल िकस दर से

बढ़ रहा है, जब ि��ा  सेमी है?

वीिडयो उ�र देख�

3

10

5. एक प�रवत�नशील घन का िकनारा सेमी / सेक� क�

दर से बढ़ रहा है। घन का आयतन िकस दर इस बढ़ रहा है,

जबिक िकनारा  सेमी ल�ा है?

वीिडयो उ�र देख�

3

10

https://dl.doubtnut.com/l/_wjVaozF9Wti1
https://dl.doubtnut.com/l/_Dat10L1WRc1y
https://dl.doubtnut.com/l/_CBvNS8AVQ80M


6. एक ��र झील म� एक प�र डाला जाता है और तरंगे

�त� म� सेमी / सेक� क� ग�त से चलती है। जब वृताकार

तरंग क� ि��ा  सेमी है, तो उस �ण , �घरा हुआ �े�फल

िकस दर से बढ़ रहा है?

वीिडयो उ�र देख�

5

8

7. एक गु�ारा जो सदैव गोलाकार रहता है, एक पंप �ारा

  गैस ��त सेक� भरकर फुलाया जाता है।900 ����3

https://dl.doubtnut.com/l/_CBvNS8AVQ80M
https://dl.doubtnut.com/l/_0oCYk0fg5h3t
https://dl.doubtnut.com/l/_YAfJms7VJXtl


गु�ारे क� ि��ा के प�रवत�न क� दर �ात क��जए जब

ि��ा  सेमी है।

वीिडयो उ�र देख�

15

8. एक गु�ारा जो सदैव गोलाकार रहता है, क� ि��ा

प�रवत�नशील है। ि��ा के सापे� आयतन के प�रवत�न क�

दर �ात क��जए जब ि��ा  सेमी है।

वीिडयो उ�र देख�

10

https://dl.doubtnut.com/l/_YAfJms7VJXtl
https://dl.doubtnut.com/l/_JcuhF4oLjJIp


9. हवा के एक बुलबुले क� ि��ा  सेमी / सेक� क� दर

से बढ़ रही है। बुलबुले का आयतन िकस दर से बढ़ रही है।

जबिक ि��ा  सेमी है?

वीिडयो उ�र देख�

1

2

1

10. एक व�ु क�  इकाइयो के उ�ादन से संबंध कुल

लागत 

 (�पये म� ) 

  

x

C(x)

C(x) = 0.007x3 − 0.003x2 + 15x + 4000

https://dl.doubtnut.com/l/_Ii983r3XMCxH
https://dl.doubtnut.com/l/_VTMAhqpY8CpA


से �दत है। सीम�त लागत �ात क��जए जबिक  इकाइय�

का उ�ादन िकया जाता है ।

वीिडयो उ�र देख�

17

11. िकसी उ�ाद क�  इकाइय� क� �व�य से �ा� कुल

आय  �पय� म�  से

�दत है। सीम�त आय �ात क��जए, जब  है।
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x

R(x) R(x) = 13x2 + 26x + 15

x = 7

https://dl.doubtnut.com/l/_VTMAhqpY8CpA
https://dl.doubtnut.com/l/_Mz619750wp3q


12. िकसी आयत क� ल�ाई ,  सेमी /�मनट क� दर से घट

रही और चौड़ाई ,  सेमी /�मनट क� दर से बढ़ रही है। जब 

सेमी और सेमी है, तब आयत के 

प�रमाप और  �े�फल म� प�रवत�न क� दर �ात क��जए ।
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x 3

y 2

x = 10 y = 6 (a)

(b)

13. एक वग� क� भुजा  सेमी/सेक� क� दर से बढ़ रही

है। वग� के प�रमाप म� वृ�� दर �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

0.2

https://dl.doubtnut.com/l/_fuLsGGi7BIfb
https://dl.doubtnut.com/l/_JXQChbqNKocf
https://dl.doubtnut.com/l/_CeZDtYR0jXwJ


14. ि��ा  और ऊंचाई  के एक शंुक के व� पृ� के

प�रवत�न क� दर उसक� ि��ा म� प�रवत�न के सापे� �ात

क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

r h

15. एक बेलन क� ि��ा  मी ./ सेक� क� दर से बढ़ रही

है तथा उसक� ऊंचाई  मी /सेक� क� दर से घट रही है।

आयतन म� प�रवत�न क� दर �ात क��जए , जब ि��ा  मी.

और ऊंचाई  मी. है।

A. 

2

3

2

5

44

https://dl.doubtnut.com/l/_CeZDtYR0jXwJ
https://dl.doubtnut.com/l/_V0PuO8mWOzyR


B. 

C. 

D. 

Answer: D
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22

66

88

16. य�द  है, व� के ढाल �ात क��जए ,

जबिक .
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y = 7x − x3

x = 2

https://dl.doubtnut.com/l/_V0PuO8mWOzyR
https://dl.doubtnut.com/l/_dig7aryuj3EN
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17. एक शंकु के आकार क� क�प से   क� दर से

पानी का �रसाव हो रहा है। य�द इस क�प क� आधार क�

ि��ा  सेमी तथा इसक� ऊंचाई  सेमी हो , तो पानी का

तल िकस दर से �नचे �गर रहा है, जबिक पानी के तल क�

ऊंचाई क�प के ऊपर� भाग से  सेमी पर है।

वीिडयो उ�र देख�

5 cm3 /sec

5 10

2.5

https://dl.doubtnut.com/l/_Nv3EiOe0ZAZ3


1. का स�नकट मान �ात क��जए, जह�

.

वीिडयो उ�र देख�

f(2.01)

f(x) = 4x2 + 5x + 2

2. का स�नकट मान �ात क��जए, जह�

.
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f(5.001)

f(x) = x3 − 7x2 + 15

https://dl.doubtnut.com/l/_QhgaD6xvH1Z8
https://dl.doubtnut.com/l/_G54mGZg7D7jX


3.  मीटर भुजा वाले घन क� भुजा म�  वृ�� के कारण

घन के आयतन म� होने वाला स�नकट प�रवत�न �ात

क��जए।
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x 1 %

4.  मीटर भुजा वाले घन क� भुजा म�  हास के कारण

घन के पृ� �े�फल म� होने वाला स�नकट प�रवत�न �ात

क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

x 1 %

https://dl.doubtnut.com/l/_b8ATb5PEbu9i
https://dl.doubtnut.com/l/_4kOF2Ogy8Ore
https://dl.doubtnut.com/l/_EvJSHpDuagDD


5. एक गोले क� ि��ा  मीटर मापी जाती है , �जसमे 

सेमी क� �ुिट है। इसके आयतन के प�रकलन म� स�नकट

�ुिट �ात क��जए।
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7 0.02

6. एक गोले क� ि��ा  मीटर मापी जाती है , �जसमे 

सेमी क� �ुिट है। इसके पृ� �े�फल के प�रकलन म� स�नकट

�ुिट �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

9 0.03

https://dl.doubtnut.com/l/_EvJSHpDuagDD
https://dl.doubtnut.com/l/_TuCXjIi50cWb
https://dl.doubtnut.com/l/_fR9UZkE37ftS


7. अवकल का �योग करके  का मान �ात

क��जए जबिक .
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loge 4.01

loge 4 = 1.3863

https://dl.doubtnut.com/l/_fR9UZkE37ftS

