
MATHS

BOOKS - MATHS

रोले की प्रमेय तथा लग्रांज की माध्यमान प्रमेय

साधित उदाहरण

1. फलन  के

लिए रोले के  प्रमेय को सत्यापित कीजिए ।

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x2 + 2x − 8, x ∈ [ − 4, 2]

https://doubtnut.app.link/lkek2J5wfhb
https://doubtnut.app.link/MVcbJvrhfnb
https://doubtnut.app.link/MVcbJvrhfnb
https://dl.doubtnut.com/l/_WAwpEHorGlxC


2. सिद्ध कीजिए कि फलन

 के  लिए अंतराल 

 में रोले की प्रमेय सत्यापित होती है।

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = 2x3 + x2 − 4x − 2

[ − , √2]
1

2

3. यदि  एक संतत फलन है और यदि 

 किसी भी बिं दु  पर शून्य नहीं होता है तो सिद्ध

कीजिए कि  |

उत्तर देखें

f : [ − 5, 5] → R

f' (x)

gf( − 5) ≠ f(5)

https://dl.doubtnut.com/l/_WAwpEHorGlxC
https://dl.doubtnut.com/l/_3MBMiryysvlX
https://dl.doubtnut.com/l/_qifRFSL32JmP


4. रोले की प्रमेय में c का मान ज्ञात कीजिए फलन

 में  हो ।

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x3 − 3x [ − √3, 0]

5. माध्यमान प्रमेय को लिखिए और अंतराल [2,4] में फलन

 के  लिए इसे सत्यापित कीजिए ।

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x2

https://dl.doubtnut.com/l/_qifRFSL32JmP
https://dl.doubtnut.com/l/_Cvb5klwL0xDY
https://dl.doubtnut.com/l/_tqzpvRek6QIS


6. दिए गए अंतराल में निम्न फलनों हेतु लग्रांज माध्यमान

प्रमेय का सत्यापन कीजिए । 

(a)  पर (at[1,5]) (b) 

 पर

(at[1,4])

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x2 − 2x + 4, [1, 5]

f(x) = (x − 1)(x − 2)(x − 3), [1, 4]

7. माध्यमान प्रमेय सत्यापित, यदि अंतराल [a,b] में

, जहाँ a=1 तथा b=4 है ।

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x2 − 4x − 3

https://dl.doubtnut.com/l/_Hrsdwh46zqgs
https://dl.doubtnut.com/l/_KfQ4lKb9AStK


अभ्यास 12 1

8. अंतराल [1,2] में फलन  हेतु

लग्रांज माध्यमान प्रमेय से 'c' का मान ज्ञात कीजिए ।

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = 2x2 + 3x + 4

9. अंतराल [1,2] में फलन  के  लिए

माध्यमान प्रमेय का c ज्ञात कीजिए ।

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = 2x2 − 1

https://dl.doubtnut.com/l/_KfQ4lKb9AStK
https://dl.doubtnut.com/l/_oDmJjkWwQ6xV
https://dl.doubtnut.com/l/_LpILp0e6pKHp


1. दिए गए अंतराल में निम्न फलनों के  लिए रोले की प्रमेय

सत्यापित कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x2 − 4x + 3, [1, 3]

2. दिए गए अंतराल में निम्न फलनों के  लिए रोले की प्रमेय

सत्यापित कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = 2(x + 1)(x − 2), [ − 1, 2]

https://dl.doubtnut.com/l/_DyxP1689FR4K
https://dl.doubtnut.com/l/_8H5ti58ltaCp
https://dl.doubtnut.com/l/_ulGZPbCg9Ecv


3. दिए गए अंतराल में निम्न फलनों के  लिए की रोले प्रमेय

सत्यापित कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = (x − 1)(x − 2)(x − 3), [1, 3]

4. दिए गए अंतराल में निम्न फलनों के  लिए की रोले प्रमेय

सत्यापित कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x3 + 3x2 − 24x − 80, [ − 4, 5]

https://dl.doubtnut.com/l/_ulGZPbCg9Ecv
https://dl.doubtnut.com/l/_5VN8Lq8aHl0w
https://dl.doubtnut.com/l/_0TCYfdK0y9Pj


5. दिए गए अंतराल में निम्न फलनों के  लिए की रोले प्रमेय

सत्यापित कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x(x − 3)2, [0, 3]

6. दिए गए अंतराल में निम्न फलनों के  लिए की रोले प्रमेय

सत्यापित कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = cos 2x, [0, π]

https://dl.doubtnut.com/l/_0TCYfdK0y9Pj
https://dl.doubtnut.com/l/_ctfcRy0iXko7


7. दिए गए अंतराल में निम्न फलनों के  लिए की रोले प्रमेय

सत्यापित कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = sin 3x, [0, π]

8. दिए गए अंतराल में निम्न फलनों के  लिए की रोले प्रमेय

सत्यापित कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = sin 2x − 2 sinx, [0, π]

https://dl.doubtnut.com/l/_4rWPEhaNArkR
https://dl.doubtnut.com/l/_pdfR0SzfnaMV
https://dl.doubtnut.com/l/_avvbYFO8s0LW


9. दिए गए अंतराल में निम्न फलनों के  लिए की रोले प्रमेय

सत्यापित कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = ex cos x, [ − , ]
π

2

π

2

10. दिए गए अंतराल में निम्न फलनों के  लिए की रोले प्रमेय

सत्यापित कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = √4 − x2, [ − 2, 2]

https://dl.doubtnut.com/l/_avvbYFO8s0LW
https://dl.doubtnut.com/l/_FiCaE24QMHel
https://dl.doubtnut.com/l/_A8rkL50s4pnA


11. दिए गए अंतराल में निम्न फलनों के  लिए की रोले प्रमेय

सत्यापित कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x(x + 3)e−x / 2, [ − 3, 0]

12. दिए गए अंतराल में निम्न फलनों के  लिए की रोले प्रमेय

सत्यापित कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = (x − 2)2(x − 3)3, [2, 3]

https://dl.doubtnut.com/l/_A8rkL50s4pnA
https://dl.doubtnut.com/l/_mmGThToKAzuY


13. दिए गए अंतराल में निम्न फलनों हेतु रोले प्रमेय सत्यापित

कीजिए 

 पर,

उत्तर देखें

f(x) = 5 + (x − 2)2 / 3, [1, 3]

14. दिए गए अंतराल में निम्न फलनों हेतु रोले प्रमेय सत्यापित

कीजिए 

 पर,

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = |x − 1|, [0, 2]

https://dl.doubtnut.com/l/_3PsLt0Z3hbZf
https://dl.doubtnut.com/l/_Maaf6DgvCQ3S
https://dl.doubtnut.com/l/_E96Cbslb1Qth


15. दिए गए अंतराल में निम्न फलनों हेतु रोले प्रमेय सत्यापित

कीजिए 

 पर, जहाँ [x] महत्तम पूर्णांक है x

से अधिक नहीं है ।

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = [x], [ − 1, 1]

16. यदि [1,3] पर फलन

 के  लिए रोले का प्रमेय

सत्य है जहाँ है  है तो a और b के  मीन ज्ञात

कीजिए । .

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x3 − 6x2 + ax + b

c = 2 +
1

√3

f(1) = f(3) = 0

https://dl.doubtnut.com/l/_E96Cbslb1Qth
https://dl.doubtnut.com/l/_YT7Os5Rxpmdd


17. जांच कीजिए की क्या रोले का प्रमेय निम्नलिखित फलनों

में से किन-किन पर लागू होता है इन उदाहरणों से क्या आप

रोले के  प्रमेय के  विलोम के  बारे  में कु छ कह सकते है ? 

 के  लिए 

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = [x] x ∈ [5, 9]

18. जांच कीजिए की क्या रोले का प्रमेय निम्नलिखित फलनों

में से किन-किन पर लागू होता है इन उदाहरणों से क्या आप

https://dl.doubtnut.com/l/_YT7Os5Rxpmdd
https://dl.doubtnut.com/l/_DVU3aUXha6aS
https://dl.doubtnut.com/l/_z8gdZHqkq1MA


रोले के  प्रमेय के  विलोम के  बारे  में कु छ कह सकते है ? 

 के  लिए 

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = [x] x ∈ [ − 2, 2]

19. जांच कीजिए की क्या रोले का प्रमेय निम्नलिखित फलनों

में से किन-किन पर लागू होता है इन उदाहरणों से क्या आप

रोले के  प्रमेय के  विलोम के  बारे  में कु छ कह सकते है ? 

 के  लिए 

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x2 − 1 x ∈ [1, 2]

https://dl.doubtnut.com/l/_z8gdZHqkq1MA
https://dl.doubtnut.com/l/_iAf6dRPwbO7G


20. रोले की प्रमेय का प्रयोग कर वक्र  पर 

में वह बिं दु  ज्ञात कीजिए, जहाँ स्पर्श रेखा x-अक्ष के  समानांतर

है ।

वीडियो उत्तर देखें

y = x2 −2, 2

21. रोले की प्रमेय का प्रयोग कर वक्र

 पर  और  के  मध्य

वह बिं दु  ज्ञात कीजिए जहाँ स्पर्श रेखा x-अक्ष के  समानांतर है

।

वीडियो उत्तर देखें

y = (x − 2)(x − 3) (2, 0) (3, 0)

https://dl.doubtnut.com/l/_jgS6c0drEEPZ
https://dl.doubtnut.com/l/_4FlLguli8yWj


अभ्यास 12 2

1. निम्न फलनों के  लिए लग्रांज माध्यमान प्रमेय सत्यापित

कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = 3x2 − 2, [2, 3]

2. निम्न फलनों के  लिए लग्रांज माध्यमान प्रमेय सत्यापित

कीजिए 

 परf(x) = x3 − 2x2 − x + 3, [0, 1]

https://dl.doubtnut.com/l/_4FlLguli8yWj
https://dl.doubtnut.com/l/_JJUIHxL8kHLW
https://dl.doubtnut.com/l/_vUvT7DzJazAf


वीडियो उत्तर देखें

3. निम्न फलनों के  लिए लग्रांज माध्यमान प्रमेय सत्यापित

कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = sinx, [ , ]
π

2

5π

2

4. निम्न फलनों के  लिए लग्रांज माध्यमान प्रमेय सत्यापित

कीजिए 

 परf(x) = tan− 1 x, [0, 1]

https://dl.doubtnut.com/l/_vUvT7DzJazAf
https://dl.doubtnut.com/l/_BVn1xMtfqdLk
https://dl.doubtnut.com/l/_6D9vKLQ5rmbo


वीडियो उत्तर देखें

5. निम्न फलनों के  लिए लग्रांज माध्यमान प्रमेय सत्यापित

कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = ax2 + bx2 + cx + d, [0, 1]

6. निम्न फलनों के  लिए लग्रांज माध्यमान प्रमेय सत्यापित

कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = logx, [1, 2]

https://dl.doubtnut.com/l/_6D9vKLQ5rmbo
https://dl.doubtnut.com/l/_sh7kJBxZK4qK
https://dl.doubtnut.com/l/_KM7g4HqM0FaU


7. निम्न फलनों के  लिए लग्रांज माध्यमान प्रमेय सत्यापित

कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = (x − 1)2 / 3, [1, 2]

8. निम्न फलनों के  लिए लग्रांज माध्यमान प्रमेय सत्यापित

कीजिए 

 पर

उत्तर देखें

f(x) = x(x − 1)(x − 2), [0 ]
1

2

https://dl.doubtnut.com/l/_KM7g4HqM0FaU
https://dl.doubtnut.com/l/_SYojRD9eARsU
https://dl.doubtnut.com/l/_DiCpBlIoQ77a


9. निम्न फलनों के  लिए लग्रांज माध्यमान प्रमेय सत्यापित

कीजिए 

पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x − 2 sinx, [ − π, π]

10. निम्न फलनों के  लिए लग्रांज माध्यमान प्रमेय सत्यापित

कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = , [1, 4]
1

4x − 1

https://dl.doubtnut.com/l/_DiCpBlIoQ77a
https://dl.doubtnut.com/l/_3ra6fiXocHlz
https://dl.doubtnut.com/l/_YiTP2NctbZuo


11. परवलय  पर वह बिं दु  प्राप्त कीजिए,

जहाँ रेखा  और  को मिलाने वाली

जीवा के  समानांतर है ।

वीडियो उत्तर देखें

y = (x + 3)2

( − 3, 0) ( − 4, 1)

12.  पर वह प्राप्त कीजिए, जहाँ रेखा (1,1) और

(3,27) को मिलाने वाली जीवा के  समानान्तर हो ।

उत्तर देखें

y = x3

https://dl.doubtnut.com/l/_YiTP2NctbZuo
https://dl.doubtnut.com/l/_9jOFivfHhC9m
https://dl.doubtnut.com/l/_zk9S0iAIFvN9
https://dl.doubtnut.com/l/_V41zoNm8UMjJ


13. वक्र  पर व बिं दु  ज्ञात कीजिए

जिस पर स्पर्श रेखा बिन्दुओ (1,-4) और (3,-8) से जाने वाली

जीवा के  समानांतर है ।

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x2 − 6x + 1

14. निम्न के  लिए LMV प्रमेय का 'c' प्राप्त कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = √25 − x2, [1, 5]

https://dl.doubtnut.com/l/_V41zoNm8UMjJ
https://dl.doubtnut.com/l/_HdlDpHuaBPfO


15. निम्न के  लिए LMV प्रमेय का 'c' प्राप्त कीजिए 

 पर

उत्तर देखें

f(x) = {
2x + x3,x ≤ 1,

3x        ,x > 1
[ − 1, 2]

16. निम्न के  लिए LMV प्रमेय का 'c' प्राप्त कीजिए 

 पर

उत्तर देखें

f(x) = √x + 2, [4, 6]

https://dl.doubtnut.com/l/_TwnVPo9fo0Es
https://dl.doubtnut.com/l/_UD1XS6mhDeHP


17. निम्न के  लिए LMV प्रमेय का 'c' प्राप्त कीजिए 

पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = , [ − 1, 1]
1

x

18. माना f और g,[0,1] पर अवकलनीय है इस प्रकार कि

 और ,

दिखाइए कि वहां एक बिं दु   इस प्रकार होगा कि 

.

वीडियो उत्तर देखें

f(0) = 2, g(0) = 0, f(1) = 6 g(1) = 2

c ∈ (0, 1)

f' (c) = 2g' (c)

https://dl.doubtnut.com/l/_uJaVPSbthv1X
https://dl.doubtnut.com/l/_3bMAsrXpVYxb
https://dl.doubtnut.com/l/_qIV5v5FQ89iD


एन सी ई आर टी कॉर्नर

19. फलन  के  लिए माध्यमान

प्रमेय सत्यापित कीजिए ।

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = logx, x ∈ [1, 2]

1. माध्यमान प्रमेय सत्यापित कीजिए यदि अंतराल  में

, जहाँ  तथा 

 है  के  लिए  को ज्ञात

कीजिए ।

वीडियो उत्तर देखें

[a, b]

f(x) = x3 = x3 − 5x2 − 3x a = 1

b = 3 f' (c) = 0 c ∈ (1, 3)

https://dl.doubtnut.com/l/_qIV5v5FQ89iD
https://dl.doubtnut.com/l/_UfXQVWEhDiNq


एन सी ई आर टी एक्सेम्पलर

1. निम्न प्रश्नो में प्रत्येक के  लिए रोले के  प्रमेय का सत्यापन

कीजिए : 

[0,1] में 

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x(x − 1)2

2. निम्न प्रश्नो में प्रत्येक के  लिए रोले के  प्रमेय का सत्यापन

कीजिए : 

https://dl.doubtnut.com/l/_UfXQVWEhDiNq
https://dl.doubtnut.com/l/_OZ7kKJH5TPOt
https://dl.doubtnut.com/l/_N1R8GCiHPHgK


[-1,1] में 

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = log(x2 + 2) − log 3

3. निम्न प्रश्नो में प्रत्येक के  लिए रोले के  प्रमेय का सत्यापन

कीजिए : 

 में 

वीडियो उत्तर देखें

[ − 3, 0] f(x) = x(x + 3)e−x / 2

4. निम्न प्रश्नो में प्रत्येक के  लिए रोले के  प्रमेय का सत्यापन

कीजिए : 

https://dl.doubtnut.com/l/_N1R8GCiHPHgK
https://dl.doubtnut.com/l/_OCroC7FSAYpI
https://dl.doubtnut.com/l/_xCRALiUjrjS7


 में 

वीडियो उत्तर देखें

[ − 2, 2] f(x) = √4 − x2

5.  में वक्र  पर उन बिन्दुओ को

ज्ञात कीजिए, जहाँ स्पर्श रेखा x-अक्ष के  समान्तर है

वीडियो उत्तर देखें

[0, 2π] y = (cos x − 1)

6. रोले के  प्रमेय का प्रयोग करते हुए वक्र

 पर वह बिं दु  ज्ञात कीजिए

जहाँ रेखा x-अक्ष के  समान्तर है

y = x(x − 4), x ∈ [0, 4]

https://dl.doubtnut.com/l/_xCRALiUjrjS7
https://dl.doubtnut.com/l/_QKTz1Kiq2AK3
https://dl.doubtnut.com/l/_L8NrYUrNwQmM


वीडियो उत्तर देखें

7. निम्नलिखित प्रश्नो में गए हुए में से प्रत्येक के  लिए माध्यमान

प्रमेय का सत्यापन कीजिए : 

 में 

वीडियो उत्तर देखें

[1, 4] f(x) =
1

4x − 1

8. निम्नलिखित प्रश्नो में गए हुए में से प्रत्येक के  लिए माध्यमान

प्रमेय का सत्यापन कीजिए : 

 में [0, 1] f(x) = x3 − 2x2 − x + 3

https://dl.doubtnut.com/l/_L8NrYUrNwQmM
https://dl.doubtnut.com/l/_ThBFgo2yTfsX
https://dl.doubtnut.com/l/_A8dbCe99Xv8H


वीडियो उत्तर देखें

9. निम्नलिखित प्रश्नो में गए हुए में से प्रत्येक के  लिए माध्यमान

प्रमेय का सत्यापन कीजिए : 

 में 

वीडियो उत्तर देखें

[0, p] f(x) = sinx − sin 2x

10. निम्नलिखित प्रश्नो में गए हुए में से प्रत्येक के  लिए

माध्यमान प्रमेय का सत्यापन कीजिए : 

 में 

वीडियो उत्तर देखें

[1, 5] f(x) = √25 − x2

https://dl.doubtnut.com/l/_A8dbCe99Xv8H
https://dl.doubtnut.com/l/_bcTtD84WGeR9
https://dl.doubtnut.com/l/_NMANPLxQpRoD


एन सी ई आर टी एक्सेम्पलर वस्तुनिष्ठ प्रश्न

11. वक्र  पर एक ऐसा बिं दु  ज्ञात कीजिए,

जिस पर स्पर्श रेखा  और  बिन्दुओ को मिलाने

वाली जीवा के  समान्तर हो

वीडियो उत्तर देखें

y = (x − 3)2

(1, 0) (4, 1)

1. अंतराल  में फलन  के

लिए, रोले के  प्रमेय में c का मान है :

[0, √3] f(x) = x3 − 3x

https://dl.doubtnut.com/l/_NMANPLxQpRoD
https://dl.doubtnut.com/l/_taI7tIXmCt7X
https://dl.doubtnut.com/l/_EtIjAPYLeoN9


A. 1

B. 

C. 

D. 

Answer: A

वीडियो उत्तर देखें

−1

3

2

1

3

2. फलन  के  लिए

माध्यमान प्रमेय में c का मान है :

f(x) = x + , x ∈ [1, 3]
1

x

https://dl.doubtnut.com/l/_EtIjAPYLeoN9
https://dl.doubtnut.com/l/_COz8hjlo6MEN


एन सी ई आर टी एक्सेम्पलर सत्य असत्य

A. 1

B. 

C. 2

D. इनमे से कोई नहीं ।

Answer:

वीडियो उत्तर देखें

√3

https://dl.doubtnut.com/l/_COz8hjlo6MEN


उच्च स्तरीय बुद्धि कौशल प्रश्न

1.  में फलन  के  लिए, रोले का

प्रमेय प्रयुक्त है ।

वीडियो उत्तर देखें

[0, 2] f(x) = |x − 1|

1. यदि  और  तो

दर्शाइए कि कम-से-कम एक  का अस्तित्व इस

प्रकार है कि :

उत्तर देखें

f(x) = x(1 − logx) 0 < a < b

c ∈ (a, b)

https://dl.doubtnut.com/l/_l3mTUKwgvB3F
https://dl.doubtnut.com/l/_osuc6IbQMiYd


2. यदि फलन f तथा g[0,1] में अवकलनीय है तथा

 एवं  को

संतुष्ट करते है तो किसी  के  लिए ।

वीडियो उत्तर देखें

f(0) = 2 = g(1), g(0) = 0 f(1) = 6

c ∈ [0, 1]

3. किस अंतराल के  लिए फलन  रोले की प्रमेय

की सभी शर्तो को संतुष्ट करता है :

A. 

B. 

x2 − 3x

x − 1

[0, 3]

[3, 0]

https://dl.doubtnut.com/l/_osuc6IbQMiYd
https://dl.doubtnut.com/l/_SSIk2C0EqITJ
https://dl.doubtnut.com/l/_zau84uLmQnh5


C. 

D. कोई अंतराल नहीं

Answer: D

वीडियो उत्तर देखें

[15, 3]

https://dl.doubtnut.com/l/_zau84uLmQnh5

