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रोले के  प्रमेय तथा लग्रांज की माध्यमान प्रमेय

Example

1. रोले के  प्रमेय का कथन तथा फलन

 के  लिए रोले

के  प्रमेय को सत्यापित कीजिये ।

f(x) = x2 + 2x − 8, x ∈ [ − 4, 2]

https://doubtnut.app.link/lkek2J5wfhb
https://doubtnut.app.link/MVcbJvrhfnb
https://doubtnut.app.link/MVcbJvrhfnb
https://dl.doubtnut.com/l/_JQIg67EcDCGg


वीडियो उत्तर देखें

2. सिद्ध कीजिए कि फलन

 के  लिए अंतराल 

 में रोले की प्रमेय सत्यापित होती है।

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = 2x3 + x2 − 4x − 2

[ − , √2]
1

2

3. यदि  एक संतत फलन हैं और यदि 

 किसी भी बिं दु  पर शुन्य नहीं होता हैं तो सिध्य

कीजिये कि 

f : [ − 5, 5] → R

f ′ (x)

f( − 5) ≠ f(5)

https://dl.doubtnut.com/l/_JQIg67EcDCGg
https://dl.doubtnut.com/l/_vDKzYNFAOEvc
https://dl.doubtnut.com/l/_kvFt0Ipm6VDK


वीडियो उत्तर देखें

4. रोले की प्रमेय में c का मान ज्ञात कीजिए फलन

 में  हो ।

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x3 − 3x [ − √3, 0]

5. माध्यमान प्रमेय को लिखिए और अंतराल [2,4] में फलन

 के  लिए इसे सत्यापित कीजिए ।

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x2

https://dl.doubtnut.com/l/_kvFt0Ipm6VDK
https://dl.doubtnut.com/l/_MmbM7cXwLuH9
https://dl.doubtnut.com/l/_wfxaypmZJICB
https://dl.doubtnut.com/l/_kcGoBPqHedTh


6. दिए गए अंतराल में निम्न हेतु लगोज़ मध्यमान प्रमेय का

सतपन कीजिये 

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x2 − 2x + 4, [1, 5]

7. फलनों के  लिए लैग्रांज मध्यमान प्रमेय का सत्यापन

कीजिए- 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = (x − 1)(x − 2)(x − 3), [0, 4]

https://dl.doubtnut.com/l/_kcGoBPqHedTh
https://dl.doubtnut.com/l/_ED6xp0NN7Gwb


8. माध्यमान प्रमये सत्यापित कीजिये, यदि अंतराल [a,b] में

, जंहा a=1 और b=4 हैं।

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x2 − 4x − 3

9. अंतराल [1,2] में फलन  हेतु

लग्रांज माध्यमान प्रमेय से 'c' का मान ज्ञात कीजिए ।

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = 2x2 + 3x + 4

https://dl.doubtnut.com/l/_SeX3cL3fqu0D
https://dl.doubtnut.com/l/_QvYkpJhBqFIB


Exercise 12 1

10. अंतराल [1,2] में फलन  के  लिए

माध्यमान प्रमेय का c ज्ञात कीजिए ।

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = 2x2 − 1

1. दिए गए अंतराल में निम्न फलानो के  लिए रोले की प्रमेय

सत्यापित दीजिये 

 [0,1]पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x2 − 4x + 8,

https://dl.doubtnut.com/l/_4ifGZywXc8kR
https://dl.doubtnut.com/l/_IOLd1zkI8dh6


2. दिए गए अंतराल में निम्न फलनों के  लिए रोले की प्रमेय

सत्यापित कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = 2(x + 1)(x − 2), [ − 1, 2]

3. दिए गए अंतराल में निम्न फलनों के  लिए की रोले प्रमेय

सत्यापित कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = (x − 1)(x − 2)(x − 3), [1, 3]

https://dl.doubtnut.com/l/_IOLd1zkI8dh6
https://dl.doubtnut.com/l/_BUq4oey6HOJ0
https://dl.doubtnut.com/l/_Nb18xz0aSXWe


4. दिए गए अंतराल में निम्न फलनों के  लिए की रोले प्रमेय

सत्यापित कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x3 + 3x2 − 24x − 80, [ − 4, 5]

5. दिए गए अंतराल में निम्न फलनों के  लिए की रोले प्रमेय

सत्यापित कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x(x − 3)2, [0, 3]

https://dl.doubtnut.com/l/_hx1XgwSPy5O3
https://dl.doubtnut.com/l/_6o0kOmKMP00W
https://dl.doubtnut.com/l/_aUGODSoKwwiW


6. दिए गए अंतराल में निम्न फलनों के  लिए की रोले प्रमेय

सत्यापित कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = cos 2x, [0, π]

7. दिए गए अंतराल में निम्न फलनों के  लिए की रोले प्रमेय

सत्यापित कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = sin 3x, [0, π]

https://dl.doubtnut.com/l/_aUGODSoKwwiW
https://dl.doubtnut.com/l/_qcWk3DRWmNJi
https://dl.doubtnut.com/l/_iYGOnEV7PQqr


8. नीचे दिए गये फलनों एवं अंतरालों के  लिए रोले के  प्रमेय

को सत्यापित कीजिएः 

, अंतराल 

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = sin 2x − 2 sinx [0, π]

9. दिए गए अंतराल में निम्न फलनों के  लिए की रोले प्रमेय

सत्यापित कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = ex cos x, [ − , ]
π

2

π

2

https://dl.doubtnut.com/l/_iYGOnEV7PQqr
https://dl.doubtnut.com/l/_atdDCi6nGgtd


10. फलन के  लिए रोले प्रमेय का सत्यापन करें 

 अन्तराल [-2, 2]

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = √4 − x2,

11. दिए गए अंतराल में निम्न फलनों के  लिए की रोले प्रमेय

सत्यापित कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x(x + 3)e−x / 2, [ − 3, 0]

https://dl.doubtnut.com/l/_kPDoCLsUYjSt
https://dl.doubtnut.com/l/_eI6flTmyhFoF


12. दिए गए अंतराल में निम्न फलनों के  लिए की रोले प्रमेय

सत्यापित कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = (x − 2)2(x − 3)3, [2, 3]

13. दिए गए अंतराल में निम्न फलानो हेतु रोले प्रमेय सत्यापित

कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = 5 + (x − 2)2 / 3, on[1, 3]

https://dl.doubtnut.com/l/_CfMRBuMZWZJz
https://dl.doubtnut.com/l/_a1YO1KJb7Opm
https://dl.doubtnut.com/l/_8Wymm7tRyEf9


14. दिए गए अंतराल में निम्न फलनों हेतु रोले प्रमेय सत्यापित

कीजिए 

 पर,

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = |x − 1|, [0, 2]

15. दिए गए अंतराल में निम्न फलनों हेतु रोले प्रमेय सत्यापित

कीजिए 

 पर, जहाँ [x] महत्तम पूर्णांक है x

से अधिक नहीं है ।

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = [x], [ − 1, 1]

https://dl.doubtnut.com/l/_8Wymm7tRyEf9
https://dl.doubtnut.com/l/_IsJ5vxlEbXlY


16. यदि [1,3] पर फलन

 के  लिए रोले का प्रमेय

सत्य है जहाँ है  है तो a और b के  मीन ज्ञात

कीजिए । .

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x3 − 6x2 + ax + b

c = 2 +
1

√3

f(1) = f(3) = 0

17. जांच कीजिए की क्या रोले का प्रमेय निम्नलिखित फलनों

में से किन-किन पर लागू होता है इन उदाहरणों से क्या आप

रोले के  प्रमेय के  विलोम के  बारे  में कु छ कह सकते है ? 

 के  लिए f(x) = [x] x ∈ [5, 9]

https://dl.doubtnut.com/l/_xCdRLcNv5300
https://dl.doubtnut.com/l/_PATmX4HlnCOV


वीडियो उत्तर देखें

18. जांच कीजिए की क्या रोले का प्रमेय निम्नलिखित फलनों

में से किन-किन पर लागू होता है इन उदाहरणों से क्या आप

रोले के  प्रमेय के  विलोम के  बारे  में कु छ कह सकते है ? 

 के  लिए 

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = [x] x ∈ [ − 2, 2]

19. जांच कीजिए की क्या रोले का प्रमेय निम्नलिखित फलनों

में से किन-किन पर लागू होता है इन उदाहरणों से क्या आप

https://dl.doubtnut.com/l/_PATmX4HlnCOV
https://dl.doubtnut.com/l/_XyKNjofnGYBo
https://dl.doubtnut.com/l/_L1MMPGTaHD7j


रोले के  प्रमेय के  विलोम के  बारे  में कु छ कह सकते है ? 

 के  लिए 

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x2 − 1 x ∈ [1, 2]

20. रोले की प्रमेय का प्रयोग कर वक्र  पर 

में वह बिं दु  ज्ञात कीजिए, जहाँ स्पर्श रेखा x-अक्ष के  समानांतर

है ।

वीडियो उत्तर देखें

y = x2 −2, 2

https://dl.doubtnut.com/l/_L1MMPGTaHD7j
https://dl.doubtnut.com/l/_eQgGYdIzp1uK


21. रोले की प्रमेय का प्रयोग कर वक्र

 पर  और  के  मध्य

वह बिं दु  ज्ञात कीजिए जहाँ स्पर्श रेखा x-अक्ष के  समानांतर है

।

वीडियो उत्तर देखें

y = (x − 2)(x − 3) (2, 0) (3, 0)

22. प्रश्न संख्या 4 में उपयुक्त दिए तीनो फलानो के  लिए

माद्यमान प्रमेय की अनुप्रयोगिता की जांच कीजिये

उत्तर देखें

https://dl.doubtnut.com/l/_KCXlzOz0Xw9i
https://dl.doubtnut.com/l/_A6zM4t0RuX5I


Exercise 12 2

1. निम्न फलनों के  लिए लग्रांज माध्यमान प्रमेय सत्यापित

कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = 3x2 − 2, [2, 3]

2. निम्न फलनों के  लिए लग्रांज माध्यमान प्रमेय सत्यापित

कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x3 − 2x2 − x + 3, [0, 1]

https://dl.doubtnut.com/l/_NnMYU4qEHUzp
https://dl.doubtnut.com/l/_IwpA6MNEqYlb


3. निम्न फलनों के  लिए लग्रांज माध्यमान प्रमेय सत्यापित

कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = sinx, [ , ]
π

2

5π

2

4. फलनों के  लिए लैग्रांज मध्यमान प्रमेय का सत्यापन

कीजिए- 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = tan− 1 x, [0, 1]

https://dl.doubtnut.com/l/_IwpA6MNEqYlb
https://dl.doubtnut.com/l/_ehLLThM0nLRS
https://dl.doubtnut.com/l/_zGcdVgau6mpI


5. निम्न फलनों के  लिए लग्रांज माध्यमान प्रमेय सत्यापित

कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = ax2 + bx2 + cx + d, [0, 1]

6. निम्न फलनों के  लिए लग्रांज माध्यमान प्रमेय सत्यापित

कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = logx, [1, 2]

https://dl.doubtnut.com/l/_zGcdVgau6mpI
https://dl.doubtnut.com/l/_vaX6nhDWQRJS
https://dl.doubtnut.com/l/_0890T65hWN8J


7. निम्न फलनों के  लिए लग्रांज माध्यमान प्रमेय सत्यापित

कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = (x − 1)2 / 3, [1, 2]

8. निम्नलिखित फलनों व अंतरालों के  लिए लैग्रांज के

मध्यमान प्रमेय का सत्यापन कीजिएः 

, अंतराल 

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x(x − 1)(x − 2) [0, ]
1

2

https://dl.doubtnut.com/l/_0890T65hWN8J
https://dl.doubtnut.com/l/_pWp1DGPlLO1H
https://dl.doubtnut.com/l/_2lJmTXSkkNwA


9. निम्न फलनों के  लिए लग्रांज माध्यमान प्रमेय सत्यापित

कीजिए 

पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x − 2 sinx, [ − π, π]

10. निम्न फलनों के  लिए लग्रांज माध्यमान प्रमेय सत्यापित

कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = , [1, 4]
1

4x − 1

https://dl.doubtnut.com/l/_C8Q7rGUV57W4
https://dl.doubtnut.com/l/_pI4mtcVtLkyI
https://dl.doubtnut.com/l/_i83WuFh3IZq0


11. परवलय  पर वह बिं दु  प्राप्त कीजिये

जहा पर स्पर्श रेखा ( -3 0 ) और ( -1 1 ) को मिलाने वाली

जीवा समान्तर है

वीडियो उत्तर देखें

y = (x + 2)2

12.  पर वह बिं दु  ज्ञात कीजिये जहा पर स्पर्श रेखा

(2, 1 ) और (3 ,2) को मिलाने वाली जीवा के  समान्तर हो

वीडियो उत्तर देखें

y = x3

https://dl.doubtnut.com/l/_i83WuFh3IZq0
https://dl.doubtnut.com/l/_pDllYlFXoqnA


13. वक्र  पर व बिं दु  ज्ञात कीजिए

जिस पर स्पर्श रेखा बिन्दुओ (1,-4) और (3,-8) से जाने वाली

जीवा के  समानांतर है ।

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x2 − 6x + 1

14. निम्न के  लिए LMV प्रमेय का 'c' प्राप्त कीजिए 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = √25 − x2, [1, 5]

https://dl.doubtnut.com/l/_CIQtkym7hhrz
https://dl.doubtnut.com/l/_lltUYTqYlvBu


15. निम्न के  लिए LMV प्रमेय का c प्राप्त कीजिये 

 [-1, 2) पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = {
2x + x3 x ≤ 1

3x x > 1

16. निम्न के  लिए LMV प्रमेय का c प्राप्त कीजिये 

 पर

उत्तर देखें

f(x) = √x + 2[4, 6]

https://dl.doubtnut.com/l/_4UC0tsFKajUp
https://dl.doubtnut.com/l/_nQ6ksHnIUh4Q


17. निम्न के  लिए LMV प्रमेय का c प्राप्त कीजिये 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = , [ − 1, 1]
1

x

18. माना f और g [0 1 ] पर अवकलनीये है इस प्रकार की

 और 

दिखाईये की वह एक बिं दु   इस प्रकार होगा की 

वीडियो उत्तर देखें

f(0) = 2g(0) = 0f(1) = 6 g(1) = 2

c ∈ (0, 1)

f' (c) = 2g' c

https://dl.doubtnut.com/l/_4h7rxFyoAFpB
https://dl.doubtnut.com/l/_PES3q2uJvJc2
https://dl.doubtnut.com/l/_f95tmLLj7YKz


19. मध्यमान प्रमेय का प्रयोग कर दिखाइए  for

उत्तर देखें

sinx ≤ x

x > 0

20. मध्यमान प्रमेय के  प्रयोग से सिद्ध कीजिये की सभी

 के  लिए  है

वीडियो उत्तर देखें

x ∈ (0, π/2) tanx > x

https://dl.doubtnut.com/l/_f95tmLLj7YKz
https://dl.doubtnut.com/l/_apvPfbkeegMO


Ncert Corner

21. फलन  के  लिए माध्यमान

प्रमेय सत्यापित कीजिए ।

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = logx, x ∈ [1, 2]

1. मधमान प्रमेय सत्यापित कीजिये यदि अन्तराल [1, 3] में

.

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x3 − 5x2 − 3x

https://dl.doubtnut.com/l/_9v6u79DYmZDy
https://dl.doubtnut.com/l/_M04Ymyam4OnS


Ncert Exemplar

1. नीचे दिए गये फलनों एवं अंतरालों के  लिए रोले के  प्रमेय

की सत्पापित कीजिएः 

, अंतराल 

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x(x − 1)2 [0, 1]

2. दिये फलन के  लिए रोले के  प्रमेय का सत्यापन कीजिए - 

वीडियो उत्तर देखें

[0, ]esaf(x) = sin4 x + cos4 x
π

2

https://dl.doubtnut.com/l/_n0GKI5alR9e2
https://dl.doubtnut.com/l/_GkgAJZ97bURa


3. फलन के  लिए रोले प्रमेय का सत्यापन करें 

 अन्तराल [-1, 1]

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = log(x2 + 2) − log 3,

4. फलनों के  लिए रोले प्रेमी का सत्यापन कीजिए- 

 पर

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x(x + 3)e−x / 2, [ − 3, 0]

https://dl.doubtnut.com/l/_3LeAEIvrs1EQ
https://dl.doubtnut.com/l/_FTno6yDj0q7l


5. निम्न प्रश्नो में प्रतियेक के  लिए रोले के  प्रमेय का सत्यापन

कीजिये 

 में 

वीडियो उत्तर देखें

[ − 22] f(x) = √4 − x2

6.  द्वारा दिए

जाने वाले फलन पर रोले के  प्रमेय की अनुप्रयोगता पर चर्चा

कीजिए।

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = {
x2 + 1, यदि 0 ≤ x ≤ 1

3 − x, यदि 1 ≤ x ≤ 2

https://dl.doubtnut.com/l/_QLgWoy8DrqOU
https://dl.doubtnut.com/l/_acs5SGFbQZW0
https://dl.doubtnut.com/l/_rsDm4xHTG6xh


7.  में वक्र  पर उन बिन्दुओ को

ज्ञात कीजिए, जहाँ स्पर्श रेखा x-अक्ष के  समान्तर है

वीडियो उत्तर देखें

[0, 2π] y = (cos x − 1)

8. रोले प्रमेय के  प्रयोग से वक्र

 पर वह बिं दु  ज्ञात कीजिए

जहाँ वक्र की स्पर्श रेखा, X -अक्ष के  समांतर है।

वीडियो उत्तर देखें

y = x(x − 4), x ∈ [0, 4]

https://dl.doubtnut.com/l/_rsDm4xHTG6xh
https://dl.doubtnut.com/l/_8HZZx6UgAO1r


9. मध्यमान प्रमेय को सत्यापित कीजिये यदि अन्तराल [a, b]

में  जहाँ a = 1 तथा b = 4 है |

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = ,
1

4x − 1

10. लोगरोंजे के  मध्यमान प्रमेय को सत्यापित करें | 

 में

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = x3 − 2x2 − x + 3(in)[0, 1]

https://dl.doubtnut.com/l/_TMJID6iyQvVt
https://dl.doubtnut.com/l/_gl8IJrkGeqbR


11. फलनों के  लिए लैग्रांज मध्यमान प्रमेय का सत्यापन

कीजिए-
[0,π] में 

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = sinx − sin 2x

12.  का वह मान जिसके  लिए अन्तराल  में 

 लैगरान्ज़ का प्रमेय संतुष्ट करता है

वीडियो उत्तर देखें

C [1, 5]

f(x) = √25 − x2

https://dl.doubtnut.com/l/_vMKvTRP0ts6v
https://dl.doubtnut.com/l/_An1CiTTeAahl


13. वक्र  पर एक ऐसा बिं दु  ज्ञात कीजिए,

जिस पर स्पर्श रेखा  और  बिन्दुओ को मिलाने

वाली जीवा के  समान्तर हो

वीडियो उत्तर देखें

y = (x − 3)2

(1, 0) (4, 1)

14. माध्य मान प्रमेय का प्रयोग करते हुए सिद्ध कीजिए कि

वक्र  पर एक ऐसा बिं दु  है जो A(1,

0) और B(2, 1) बिं दु ओं  के  बीच स्थित है तथ उस पर खींची

गयी स्पर्श रेखा जीवा AB के  समांतर है। साथ ही, वह बिं दु  भी

ज्ञात कीजिए।

वीडि यो दे खें

y = 2x2 − 5x + 3

https://dl.doubtnut.com/l/_TMLcyZrLIMhe
https://dl.doubtnut.com/l/_lrI0fZ6Ky3zs


वीडियो उत्तर देखें

15. अंतराल  में फलन  के

लिए, रोले के  प्रमेय में c का मान है

A. 1

B. -1

C. 

D. 

Answer:

वीडियो उत्तर देखें

[0, √3] f(x) = x3 − 3x

3

2

1

3

https://dl.doubtnut.com/l/_lrI0fZ6Ky3zs
https://dl.doubtnut.com/l/_pHQ9M6BfooLO


16. फलन  के  लिए मध्यमान प्रमेय में

c का मान है

A. 1

B. 

C. 2

D. 0

Answer:

वीडियो उत्तर देखें

x + , x ∈ [1, 3]
1

x

√3

https://dl.doubtnut.com/l/_pHQ9M6BfooLO
https://dl.doubtnut.com/l/_gg4HvQxFE7v2


High Order Thinking Skills

17. [0, 2] में फलन  के  लिए, रोले का

प्रमेय प्रयुक्त है।

वीडियो उत्तर देखें

f(x) = |x − 1|

1. यदि  और  तो

दर्शाइए की कम से कम  का अस्तित्व इस प्रकार

है की

उत्तर देखें

f(x) = x(1 − logx) 0 < a < b

c ∈ (a, b)

https://dl.doubtnut.com/l/_pYAjeW1tHHyq
https://dl.doubtnut.com/l/_gcNkJEAzbQNW


Competition Corner

1. यदि f तथा g,[0,1] में अवकलनीय फलन है , जो f(0) = 2

= g(1) , g(0) = 0 और f(1) = 6 को संतुष्ट करते है तो किसी

 के  लिए

वीडियो उत्तर देखें

c ∈ ]0, 1[

2. किस अन्तराल के  लिए फलन  रोले प्रमेय की

सभी शर्तों को सन्तुष्ट करता है?

x2 − 3x

x − 1

https://dl.doubtnut.com/l/_gcNkJEAzbQNW
https://dl.doubtnut.com/l/_O0uJ269DDep4
https://dl.doubtnut.com/l/_SGVl5Ml65b0v


A. [0 3]

B. [3 0]

C. [15 3]

D. 0

Answer: D

वीडियो उत्तर देखें

https://dl.doubtnut.com/l/_SGVl5Ml65b0v

