
MATHS

BOOKS - MITTAL MATHS (HINDI)

अवकलज� के अनु�योग

सा�धत उदाहरण

1. एक गु�ारा, जो सदैव गोलाकार रहता है, क� ि��ा प�रवत�नशील

है। ि��ा के सापे� आयतन म� प�रवत�न क� दर �ात क��जए, जबिक

ि��ा 12 सेमी है।

वीिडयो उ�र देख�

https://doubtnut.app.link/lkek2J5wfhb
https://doubtnut.app.link/MVcbJvrhfnb
https://doubtnut.app.link/MVcbJvrhfnb
https://dl.doubtnut.com/l/_zuSq7ZqFnpCR


2. एक वग� क� भुजा म� 0.1 सेमी/से. क� दर से वृ�� हो रही है तो वग�

के प�रमाप म� वृ�� क� दर �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

3. एक वृ� क� ि��ा 0.1 सेमी/से. क� दर से घट रही है तो इसक�

प�र�ध िकस दर से घटेगी?

वीिडयो उ�र देख�

4. व�  पर वह �ब�ु �ात क��जए, �जस पर भुज तथा

कोिट (abscissa and ordinate) एक ही दर पर प�रव�त�त होते ह�।

y2 = 12x

https://dl.doubtnut.com/l/_zuSq7ZqFnpCR
https://dl.doubtnut.com/l/_MYRfOKZqy7P0
https://dl.doubtnut.com/l/_0B8P7ucpiYN5
https://dl.doubtnut.com/l/_m3TDp2vaHbVW


वीिडयो उ�र देख�

5. एक �सार� आयत का �े�फल 48 वग� सेमी/सेक� क� दर से बढ़

रहा है। आयत क� ल�ाई सदैव इसक� चौड़ाई के वग� के बराबर है।

ल�ाई के बढ़ने क� दर �ात क��जए �जस �ण उसक� चौड़ाई 4.5

सेमी है।

वीिडयो उ�र देख�

6. 12 सेमी /सेक� क� दर से रेत एक नली (pipe) से धारा के �प

म� �गर रहा है। �गरता हुआ रेत फश� पर इस �कार शंकु बनाता है िक

शंकु क� ऊँचाई सदैव आधार क� ि��ा क�  है। रेत के शंकु क�

ऊँचाई िकस दर से बढ़ रही है जब इसक� ऊँचाई 4 सेमी है।
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https://dl.doubtnut.com/l/_m3TDp2vaHbVW
https://dl.doubtnut.com/l/_g7i2M3MsFzum
https://dl.doubtnut.com/l/_FjKqKaCqaKKx


वीिडयो उ�र देख�

7. एक सीधी सड़क (straight road) पर a ऊँचाई का एक �काश

�� (source of light) ��त है। एक लड़का, �जसक� ऊँचाई b

है, सड़क पर चल रहा है। लड़के क� छाया क� ल�ाई िकस दर से

बढ़ेगी, जबिक वह �काश-�� से c मीटर/�मनट क� दर से दरू जा

रहा है?

वीिडयो उ�र देख�

8. एक सम��बाहु ि�भुज क� दो बराबर भुजाएँ 3 सेमी/सेक� क� दर

से घट रही ह�। सम��बाहु ि�भुज का �े�फल िकस दर से घटेगा जब

इसक� बराबर भुजाएँ �न��त आधार b सेमी के बराबर ह�?

ीि ो े �

https://dl.doubtnut.com/l/_FjKqKaCqaKKx
https://dl.doubtnut.com/l/_I6C3QcvnQKVW
https://dl.doubtnut.com/l/_VH2RTfv44pxF


वीिडयो उ�र देख�

9. य�द िकसी व�ु क� x इकाइय� के उ�ादन म� कुल लागत C(x)

�पय� म� इस �कार हो िक 

  

तो सीम�त लागत �ात क��जए, जबिक उ�ादन 4 इकाई हो।

उ�र देख�

C(x) = 0.006x3 − 0.03x2 + 40x + 6000

10. िकसी उ�ाद क� x इकाइय� के �व�य से �ा� कुल आय �पये म�

�न� �कार है: 

  

जब x=6, तो सीम�त आय �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

R(x) = 4x2 + 49x + 7

https://dl.doubtnut.com/l/_VH2RTfv44pxF
https://dl.doubtnut.com/l/_EzZGiinAGEql
https://dl.doubtnut.com/l/_sH79ZL8llTSv


11. �दखाइए िक फलन  �नर�र वध�मान है, जह� 

 (R वा��वक सं�ाओ ंका समु�य है)।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = 3x + 5

x ∈ R

12. �दखाइए िक फलन , R म� �नरंतर �ासमान

फलन है।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = − 5x + 7

https://dl.doubtnut.com/l/_sH79ZL8llTSv
https://dl.doubtnut.com/l/_pOmAMAI3K8Rj
https://dl.doubtnut.com/l/_h49Bv5vbgGaB


13. अवकलन का �योग करके �दखाइए िक फलन f, जह�

, R पर �नरंतर वध�मान

फलन है।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = x3 − 6x2 + 16x, x ∈ R

14. वे अ�राल �ात क��जए �जनम� फलन f, जह�

  

(i) �नरंतर �ासमान है, (ii) �नरंतर वध�मान है।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = x2 − 6x + 7

https://dl.doubtnut.com/l/_eYB0VSCbi0fp
https://dl.doubtnut.com/l/_7WUyWzAU19kq


15. �स� क��जए िक फलन  म�

�नरंतर �ासमान और  म� �नर�र वध�मान है।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = log cos x, (0, )
π

2

( , π)
π

2

16. िकस अंतराल म�  वध�मान है?

वीिडयो उ�र देख�

y = x2e−x

17. �दखाइए िक फलन , अंतराल 

 पर �नरंतर �ासमान है।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = tanx − 4x

( − , )
π

3

π

3

https://dl.doubtnut.com/l/_1rv3opBXo9H8
https://dl.doubtnut.com/l/_KDYuAp01dft5
https://dl.doubtnut.com/l/_kBl7O5Daygat


18. �दखाइए िक फलन , अंतराल 

 पर �नर�र वध�मान फलन है।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = x2 − x sinx

(0, )
π

2

19. वृ�  के �बदं ु (1, 2) पर �श� रेखा तथा अ�भल�

का समीकरण �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

x2 + y2 = 4

20. परवलय  के �बदं ु (3, 4) पर �श� रेखा का समीकरण

�ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

y2 = 8x

https://dl.doubtnut.com/l/_Hlwa2TZAroKJ
https://dl.doubtnut.com/l/_aoOISBwGgpEn
https://dl.doubtnut.com/l/_SR9L9JifOiHO


21. व�  पर उन �ब�ुओ ं को �ात

क��जए �जन पर �श� रेखाएँ x-अ� के समा�र ह�।

वीिडयो उ�र देख�

y = x3 − 3x2 − 9x + 7

22. व�  क� उन �श� रेखाओ ं समीकरण �ात

क��जए जो रेखा  के समा�र ह�।

वीिडयो उ�र देख�

y = √3x − 2

4x − 2y + 5 = 0

23. व�  के उन अ�भल�� के समीकरण �ात

क��जए जो रेखा  के समा�र ह�।

y = x3 + 2x + 6

x + 14y + 4 = 0

https://dl.doubtnut.com/l/_SR9L9JifOiHO
https://dl.doubtnut.com/l/_h4gkoA6gaFPB
https://dl.doubtnut.com/l/_kYMtueDjFEQV
https://dl.doubtnut.com/l/_BprTAyx1IAjv


वीिडयो उ�र देख�

24. व�  के  पर

अ�भल� क� �वणता �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

x = 1 − a sin θ, y = b cos2 θ θ =
π

2

25. व�  के उन �ब�ुओ ंपर �श� रेखाएँ

�ात क��जए जह� ये x अ� को काटती है।

वीिडयो उ�र देख�

y =
x − 5

(x − 1)(x − 2)

https://dl.doubtnut.com/l/_BprTAyx1IAjv
https://dl.doubtnut.com/l/_fMsud24cYe25
https://dl.doubtnut.com/l/_n6YgaGLu3VYV


26. �वणता -1 वाली सभी रेखाओ ंका समीकरण �ात क��जए जो

व�  को �श� करती ह�।

वीिडयो उ�र देख�

y = , x ≠ 1
1

x − 1

27. अवकलन का �योग करके  का स��कट मान �ात

क��जए।

उ�र देख�

√49.7

28.  का अवकलन �ारा स��कटन मान �ात क��जए।

उ�र देख�

(62)1 / 3

https://dl.doubtnut.com/l/_tvzLHPGgpYA3
https://dl.doubtnut.com/l/_gUMZYFgNimiQ
https://dl.doubtnut.com/l/_QiVuZ8IaBQzc


29.  का स��कट मान �ात क��जए, जह�

 है।

वीिडयो उ�र देख�

f(2.01)

f(x) = 4x2 + 5x + 2

30. x मीटर भुजा वाले घन क� भुजा म�  क� वृ�� के कारण

घन के आयतन म� स��कट प�रवत�न �ात क��जए।

उ�र देख�

1.5 %

31. एक गोले क� ि��ा 18 सेमी मापी जाती है �जसम� 0.06 सेमी क�

�ुिट है। इसके आयतन म� स��कट �ुिट �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

https://dl.doubtnut.com/l/_DDEMwl1Hret3
https://dl.doubtnut.com/l/_IfFnI86ENloK
https://dl.doubtnut.com/l/_Zi9Px8X9oNp1


32.  �ारा प�रभािषत फलन का

�ानीय उ�तम/�न�तम �ब�ु (य�द स�व हो) तथा �ानीय

उ�तम/�न�तम मान भी �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = x3 − 6x2 + 12x + 18

33.  �ारा प�रभािषत फलन f का

�ानीय उ�तम/�न�तम मान �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = 5 + |x|, x ∈ R

https://dl.doubtnut.com/l/_Zi9Px8X9oNp1
https://dl.doubtnut.com/l/_fQie2jcE7LZY
https://dl.doubtnut.com/l/_zKkZtsXmPuY4


34.  �ारा प�रभािषत फलन f

का �ानीय उ�तम और �ानीय �न�तम मान �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = 2x3 + 3x2 − 12x + 7

35.  के अ�राल  म� �नरपे�

उ�तम तथा �नरपे� �न�तम मान �ात क��जए।

उ�र देख�

f(x) = cos x + sinx [0, ]
π

2

36.  के अंतराल  म� �नरपे�

उ�तम तथा �नरपे� �न�तम मान �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = (x + sin 2x) [0, 2π]

https://dl.doubtnut.com/l/_stqstXMSVG7z
https://dl.doubtnut.com/l/_2sEoIAtKHIxb
https://dl.doubtnut.com/l/_uchnM1OAYRrC


37. ऐसी दो सं�ाएँ �ात क��जए �जनका योग 24 है और �जनका

गुणनफल उ�तम हो।

वीिडयो उ�र देख�

38. ऐसी दो घन सं�ाएँ x और y �ात क��जए तािक 

तथा  उ�तम हो।

वीिडयो उ�र देख�

x + y = 60

xy3

39. िकसी �न��त आधार b के एक सम��बाहु ि�भुज क� समान

भुजाएँ 3 सेमी/से. क� दर से घट रही ह�। उस समय जब ि�भुज क�

https://dl.doubtnut.com/l/_uchnM1OAYRrC
https://dl.doubtnut.com/l/_8gQyV6aMOuKc
https://dl.doubtnut.com/l/_iUc2IGtyXC1k
https://dl.doubtnut.com/l/_wpCFjDC4GzEO


समान भुजाएँ आधार के बराबर ह�, उसका �े�फल िकतनी तेजी से घट

रहा है।

वीिडयो उ�र देख�

40. दीघ�वृ�  के अंतग�त उस सम��बाहु ि�भुज का

मह�म �े�फल �ात क��जए �जसका शीष� दीघ� अ� का एक �सरा है।

वीिडयो उ�र देख�

+ = 1
x2

a2

y2

b2

41. �स� क��जए िक एक R ि��ा के गोले के अ�ग�त अ�धकतम

आयतन के बेलन क� ऊँचाई  है। अ�धकतम आयतन भी �ात

क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

2R

√3

https://dl.doubtnut.com/l/_wpCFjDC4GzEO
https://dl.doubtnut.com/l/_xtFVbzhF5ZYS
https://dl.doubtnut.com/l/_o23mxF7bgn4t


वीिडयो उ�र देख�

42. �स� क��जए िक अ��शीष� कोण  और ऊँचाई h के ल�वृ�ीय

शंकु के अंतग�त अ�धकतम आयतन के बेलन क� ऊँचाई, शंकु क�

ऊँचाई क� एक-�तहाई है और बेलन का अ�धकतम आयतन

 है।

वीिडयो उ�र देख�

α

πh3 tan2 α
4

27

43. एक 10 cm ि��ा के बेलनाकार टंक� म�  क� दर से

गेहूँ भरा जाता है। भरे गए गेहूँ क� गहराई क� वृ�� दर �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

314m3 /h

https://dl.doubtnut.com/l/_o23mxF7bgn4t
https://dl.doubtnut.com/l/_z4pvMzirLKGX
https://dl.doubtnut.com/l/_IuSCcvDbt2Pw


उदाहरण

पा� पु�क के उदाहरण

1.  के संवृत अंतराल [0, 5]

म� �नरपे� उ�तम तथा �नरपे� �न�तम मान� को �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = 3x3 − 18x2 + 27x + 7

1. एक गोले के आयतन म� प�रवत�न क� दर, इसके पृ�ीय �े�फल के

सापे� �ात क��जए, जबिक गोले क� ि��ा 2 सेमी है।

वीिडयो उ�र देख�

https://dl.doubtnut.com/l/_kHGA3S1lv65N
https://dl.doubtnut.com/l/_2RyPdx2cQ5gb
https://dl.doubtnut.com/l/_nZ38lzpwMve8


2. एक 10 मीटर ल�ी सीढ़� दीवार के सहारे झुक� हुई है। य�द सीढ़�

के पाव को 1.2 मीटर/सेक� क� दर से जमीन के सहारे दीवार से दरू

ख�चा जाता है तब �ात क��जए िक सीढ़� का ऊपर� �सरा िकस ग�त

से दीवार पर नीचे क� ओर िफसल रहा है, जबिक सीढ़� का पाव दीवार

से 6 मीटर दरू� पर है।

उ�र देख�

3. एक घन का आयतन 9 सेमी /सेक� क� दर से बढ़ रहा है। य�द

इसके कोर क� ल�ाई 10 सेमी है, तब �ात क��जए िक इसके पृ� का

�े�फल िकस दर से बढ़ रहा है?

वीिडयो उ�र देख�

3

https://dl.doubtnut.com/l/_nZ38lzpwMve8
https://dl.doubtnut.com/l/_wGEJGatQUONT
https://dl.doubtnut.com/l/_6ok2I7Df4PBJ


4. एक गोल बुलबुले का पृ�ीय �े�फल 2 सेमी /से. क� दर से बढ़

रहा है। य�द बुलबुले क� ि��ा 6 सेमी है, तब �ात क��जए िक

बुलबुले का आयतन िकस दर से बढ़ रहा है?

वीिडयो उ�र देख�

2

5. य�द िकसी आयत क� ल�ाई x सेमी./�मनट क� दर से घट रही है

तथा इसक� चौड़ाई y, 2सेमी/�मनट क� दर से बढ़ रही है। य�द

 सेमी तथा  सेमी है, तब आयत के प�रमाप तथा

�े�फल म� प�रवत�न क� दर �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

x = 12 y = 6

https://dl.doubtnut.com/l/_6ok2I7Df4PBJ
https://dl.doubtnut.com/l/_vWIQob04VVU3


6. एक शं�ाकार आकृ�त के क�प के आधार म� शीष� पर सू� �छ� से

4 सेमी /सेक� क� एकसमान दर से पानी बूँद-बूँद टपक रहा है। पानी

के शंकु क� �तय�क ऊँचाई घटने क� दर �ात करो, जबिक पानी क�

�तय�क ऊँचाई 4 सेमी है तथा क�प का उ��धर अ�� शीष� कोण 

है।

उ�र देख�

3

60∘

7. वह अ�राल �ात क��जए �जसम� फलन 

  

(a) वध�मान है, (b) �ासमान है।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = 2x3 − 9x2 + 12x + 30

https://dl.doubtnut.com/l/_vJay1UaEeTPM
https://dl.doubtnut.com/l/_t1kBsoUUFac2
https://dl.doubtnut.com/l/_9fzhIISaIikZ


8. �स� क��जए िक फलन , सम�

वा��वक सं�ाओ ंके �लए �नरंतर वध�मान फलन है।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = x3 − 3x2 + 4x

9. वह अ�राल �ात क��जए �जसम� फलन 

  

(a) वध�मान तथा (b) �ासमान है।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = − 2x3 + 3x2 + 12x + 25

10. वह अ�राल �ात क��जए �जसम� फलन 

  f(x) = sinx − cos x

https://dl.doubtnut.com/l/_9fzhIISaIikZ
https://dl.doubtnut.com/l/_SpkS7H6KWQZv
https://dl.doubtnut.com/l/_wKi4P8FgB4De


वध�मान या �ासमान हो जबिक 

वीिडयो उ�र देख�

x ∈ (0, π)

11. x के िकन मान� के �लए फलन  वध�मान तथा

�ासमान है।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) =
x

1 + x2

12. �स� क��जए िक अ�राल  म� 

वध�मान फलन है।

वीिडयो उ�र देख�

[0, ]
π

2
y = − θ

4 sin θ

2 + cos θ

https://dl.doubtnut.com/l/_wKi4P8FgB4De
https://dl.doubtnut.com/l/_oWMtZouZuZka
https://dl.doubtnut.com/l/_7p2LtkGkPrUG
https://dl.doubtnut.com/l/_RXAP86iGf364


13. �स� क��जए िक अ�राल (-1, 1) म� फलन

 न तो वध�मान है और न ही �ासमान है।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = x2 − x + 1

14. a के वह मान समूह �ात क��जए �जसके �लए अ�राल [1, 2] म�

 वध�मान है।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = x2 + ax + 1

15. व�  के �बदं ु (1, 1) पर �श� रेखा का तथा

अ�भल� का समीकरण �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

x2 / 3 + y2 / 3 = 2

https://dl.doubtnut.com/l/_RXAP86iGf364
https://dl.doubtnut.com/l/_TLysYBEF7Zri
https://dl.doubtnut.com/l/_pUnXmA9eXyY3


16. व�  पर उन �ब�ुओ ं को �ात

क��जए जह� �श� रेखा  - 

(i) x-अ� के सम�तर हो 

(ii) x-अ� के ल�वत हो 

(iii) दोन� अ�� से समान कोण बनाती हो।

उ�र देख�

x2 + y2 − 2x − 3 = 0

17. व�  पर उस �ब�ु को �ात क��जए �जस

पर �श� रेखा  है।

वीिडयो उ�र देख�

y = x3 − 11x + 5

y = x − 11

https://dl.doubtnut.com/l/_pUnXmA9eXyY3
https://dl.doubtnut.com/l/_1PKsP02x8ukr
https://dl.doubtnut.com/l/_qXwREF7NOp0X
https://dl.doubtnut.com/l/_DiyBX93HmcQR


18. शू� �वणता वाली सभी रेखाओ ंका समीकरण �ात क��जए जो

व�  को �श� करती है।

वीिडयो उ�र देख�

y =
1

x2 − 2x + 3

19. व�  पर सरल रेखा  के

समा�र अ�भल� के समीकरण �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

2x2 − y2 = 14 x + 3y = 6

20. व�  क� �श� रेखा का समीकरण �ात

क��जए जो 

y = x2 − 2x + 7

https://dl.doubtnut.com/l/_DiyBX93HmcQR
https://dl.doubtnut.com/l/_mclDCCK7d79L
https://dl.doubtnut.com/l/_Fko6vWMtanse


(i) रेखा  के सम�तर है।  

(ii) रेखा  के ल�वत है।

वीिडयो उ�र देख�

2x − y + 9 = 0

5y − 15x = 13

21. �स� क��जए िक x के ��ेक �लए सरल रेखा 

व�  को �ब�ु (a, b) पर �श� करती है।

वीिडयो उ�र देख�

+ = 2
x

a

y

b

( )
n

+ ( )
n

= 2
x

a

y

b

22. अवकलज का �योग करके  का स��कटन मान �ात

क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

√26

https://dl.doubtnut.com/l/_Fko6vWMtanse
https://dl.doubtnut.com/l/_WqSjQMUBjRvC
https://dl.doubtnut.com/l/_IbW0mHxsbaap


23. अवकलज का �योग करके  का स��कटन मान �ात

क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

(66)1 / 3

24. अवकलज का �योग करके �न� का स��कटन मान �ात क��जए

- 

(i) , जबिक   

(ii) , जबिक   

(iii) , जबिक 

वीिडयो उ�र देख�

log10(10.2) log10 e = 0.4343

loge(4.04) loge 4 = 1.3863

cos 61 1∘ = 0.01745

https://dl.doubtnut.com/l/_XIWdGAbVhAFj
https://dl.doubtnut.com/l/_zJ5uWNx7J64N


25. �स� क��जए िक ि��ा मापने म� हुई �ुिट के कारण से गोले के

आयतन क� गणना म� ��तशत �ुिट, ि��ा म� ��तशत �ुिट के लगभग 3

गुना होती ह�।

वीिडयो उ�र देख�

26.  का स��कटन मान �ात क��जए जह�

 है।

वीिडयो उ�र देख�

f(5.001)

f(x) = x3 − 7x2 + 15

27. x मीटर भुजा वाले घन क� भुजा म�  वृ�� होने के कारण घन

के आयतन म� होने वाला स��कटन प�रवत�न �ात क��जए।

1 %

https://dl.doubtnut.com/l/_XOgy4UCRziFz
https://dl.doubtnut.com/l/_IjZR9dBk8Dhc
https://dl.doubtnut.com/l/_UmZKLOMNcWtU


वीिडयो उ�र देख�

28. एक गोले क� ि��ा 7 सेमी मापी जाती है �जसम� 0.02 सेमी क�

�ुिट है। इस �ुिट के कारण इसके आयतन क� गणना म� स��कटन �ुिट

�ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

29. �न� फलन� के उ��� का �न��� मान �ात क��जए- 

(a)   

(b)   

(c ) 

वीिडयो उ�र देख�

x5 − 5x4 + 5x3 − 2

(x − 2)6(x − 3)5

(x − 1)2
ex

https://dl.doubtnut.com/l/_UmZKLOMNcWtU
https://dl.doubtnut.com/l/_D0Q5vuRBNqpl
https://dl.doubtnut.com/l/_KT2tNxjxFYXn


30. फलन  का अ�धकतम मान �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

( )
x1

x

31. िकसी �बदं ु (0, a) से परवलय  क� �ूनतम दरू� �ात

क��जए जह� .

उ�र देख�

x2 = y

a = [0, 5]

32. ऐसी दो धना�क सं�ाएँ �ात क��जए जो �न� �कार है िक 

(a) इनका योग 60 तथा  अ�धकतम है  

(b) इनका योग 16 तथा  �न�तम है

xy3

x3 + y3

https://dl.doubtnut.com/l/_KT2tNxjxFYXn
https://dl.doubtnut.com/l/_eUMpSaQPdUnG
https://dl.doubtnut.com/l/_A7K272EnyjUu
https://dl.doubtnut.com/l/_1LBHUiqdF7z7


वीिडयो उ�र देख�

33. �स� क��जए िक एक वृ� के अ�र सभी आयत� म� वग� का

�े�फल अ�धकतम होता है।

वीिडयो उ�र देख�

34. �स� क��जए िक दी गई �तय�क ऊँचाई और मह�म आयतन वाले

शंकु का अध� शीष� कोण  होता है।

वीिडयो उ�र देख�

tan− 1 √2

https://dl.doubtnut.com/l/_1LBHUiqdF7z7
https://dl.doubtnut.com/l/_YZh3BfhF8nvx
https://dl.doubtnut.com/l/_7Ttwk8myQCir


35. एक ��त आयतन वाले खुले ट�क का आधार वग�कार है। य�द

अंत पृ� �ूनतम हो, तब ट�क क� गहराई तथा ल�ाई का अनुपात �ात

क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

36. एक �नम�ता  �पये ��त इकाई क� दर से x

इकाइय� बेच सकता है। x इकाइय� का उ�ाद मू� ( x/5 + 500

)�पये म� है। इकाइय� क� वह सं�ा �ात क��जए जो �नम�ता क�

अ�धकतम लाभ अ�ज�त करने के �लए बेचनी चा�हए।

वीिडयो उ�र देख�

(5 − )
x

100

https://dl.doubtnut.com/l/_i8BAA1w0bSKv
https://dl.doubtnut.com/l/_XVgEGLzCIEOK


अ�ासाथ� ��ावली 8 1

1. ि��ा r तथा h ऊँचाई वाले बेलन के �लए ि��ा के सापे� बेलन

(cylinder) के आयतन प�रवत�न क� दर �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

2. एक गोलीय बुलबुले का पृ�ीय �े�फल 3 सेमी /सेक� क� दर से

बढ़ रहा है, तो बुलबुले का आयतन िकस दर से बढ़ेगा, जबिक बुलबुले

क� ि��ा 9 सेमी है।

वीिडयो उ�र देख�

2

https://dl.doubtnut.com/l/_ZrfOA9E2ZLOM
https://dl.doubtnut.com/l/_GUmbW3K0naWR


3. एक कण व�  के अनु�दश चलता है। व� पर उन

�बदंओु ं को �ात क��जए जह� y-�नद�श�क के प�रवत�न क� दर x-

�नद�श�क के प�रवत�न क� दर क� चार गुनी है।

वीिडयो उ�र देख�

y = x3 + 2
1

3

4. एक शंकु के आकार के छ�े (conical funnel) से 6 सेमी /

सेक� क� समान दर से पानी �गर रहा है। पानी के शंकु क� �तय�क

ऊँचाई म� प�रवत�न क� दर �ात क��जए, जबिक पानी क� �तय�क

ऊँचई 5 सेमी हो व छ�े का ऊ��धर कोण  है।

उ�र देख�

3

45∘

https://dl.doubtnut.com/l/_qNK9XBGJWikG
https://dl.doubtnut.com/l/_XwH5hQZQUZx2


5. 2 मीटर ल�ाई का एक ��� 5 िकमी/घ�ा क� समान चाल से 6

मीटर ऊँचाई वाले �काश-�� से दरु चलता है। उसक� परछाई क�

ल�ाई म� वृ�� क� दर �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

6. वृ� क� ि��ा 0.7 सेमी/सेक� क� दर से बढ़ रही है। इसक�

प�र�ध के बढ़ने क� दर �ा है? r=4.9cm

वीिडयो उ�र देख�

7. वृ� क� ि��ा 5.5 सेमी/सेक� क� दर से बढ़ रही है। वृ� का

�े�फल िकस दर से बढ़ रहा है जब वृ� क� ि��ा 6 सेमी है?

https://dl.doubtnut.com/l/_lHywPqsO0zSh
https://dl.doubtnut.com/l/_BVNRdC15ZHiX
https://dl.doubtnut.com/l/_dwxUCpWEdqti


वीिडयो उ�र देख�

8. 3 सेमी ि��ा क� गोलाकार िड� गम� क� गई है। �सार के कारण

इसक� ि��ा 0.05 सेमी/सेक� क� दर से बढ़ रही है। �े�फल के

बढ़ने क� दर �ात क��जए जब ि��ा 3.2 सेमी है।

वीिडयो उ�र देख�

9. एक घन का आयतन 8 घन सेमी/सेक� क� दर से बढ़ रहा है।

इसके पृ� का �े�फल िकस दर से बढ़ रहा है, जबिक िकनारे क�

ल�ाई 12 सेमी है।

वीिडयो उ�र देख�

https://dl.doubtnut.com/l/_dwxUCpWEdqti
https://dl.doubtnut.com/l/_oJNZFW6toIeK
https://dl.doubtnut.com/l/_lG6hFyCd1t50


अ�ासाथ� ��ावली 8 2

10. एक समबाहु ि�भुज क� भुजा समान �प से 3 मीटर/सेक� क�

दर से बढ़ रही है। उसका �े�फल िकस दर से बढ़ रहा है, जबिक भुजा

क� ल�ाई 10 मीटर है?

वीिडयो उ�र देख�

11. साबुन के वृ�ाकार बुलबुले क� ि��ा 0.2 सेमी/सेक� क� दर से

बढ़ रही है। इसके आयतन के बढ़ने क� दर �ात क��जए जब ि��ा 5

सेमी है।

वीिडयो उ�र देख�

https://dl.doubtnut.com/l/_rbN2oizQF782
https://dl.doubtnut.com/l/_eEO9WGNwg6XT


1. िकसी व�ु क� x इकाइय� उ�ा�दत होने पर इससे स�� कुल

लागत (�पय� में) C(x) इस �कार दी गई है: 

  

17 इकाइय� उ�ा�दत होने पर सीमा� लागत �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

C(x) = 0.007x3 − 0.003x2 + 15x + 4000

2. िकसी व�ु क� x इकाइय� के उ�ादन से स�� कुल लागत

(�पय� म�) C(x) है तो 

  

सीम�त लागत �ात क��जए जब 3 इकाइय� का उ�ादन हुआ हो।

वीिडयो उ�र देख�

C(x) = 0.05x3 − 0.02x2 + 30x + 5000

https://dl.doubtnut.com/l/_Gasu6uMaEyvW
https://dl.doubtnut.com/l/_tcgac0Gwp0PC
https://dl.doubtnut.com/l/_BcNf5pybKTrs


अ�ासाथ� ��ावली 8 3

3. िकसी उ�ादन क� x इकाइय� बेचने पर स�ूण� �ा� आय (�पय�

म�)  �ारा दी गई है। x = 7 पर

सीमा� आय �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

R(x) = 13x2 + 26x + 15

4. िकसी उ�ादन क� x इकाइय� बेचने पर स�ूण� �ा� आय (���

म�)  �ारा दी जाती है। x = 5 पर

सीमा� आय �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

R(x) = 3x2 + 36x + 5

https://dl.doubtnut.com/l/_BcNf5pybKTrs
https://dl.doubtnut.com/l/_40Yr1FojYpD7
https://dl.doubtnut.com/l/_4SUI6RlSqaBN


1. �स� क��जए िक  �ारा प�रभािषत फलन

वा��वक सं�ाओ ंके समु�य R पर �नरंतर वध�मान है।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = 5x + 19

2. �स� क��जए िक  �ारा

प�रभािषत फलन R पर वध�मान है।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = x3 − 6x2 + 12x − 18

3. वे अ�राल �ात क��जए �जनम�

 (a) वध�मान तथा (b)

�ासमान है।

f(x) = 2x3 − 15x2 + 36x + 6

https://dl.doubtnut.com/l/_4SUI6RlSqaBN
https://dl.doubtnut.com/l/_djqmYZTqHe0G
https://dl.doubtnut.com/l/_KOzppkRmf07c


वीिडयो उ�र देख�

4. वे अ�राल �ात क��जए �जनम� 

(a) वध�मान तथा (b) �ासमान है।

उ�र देख�

f(x) = (x + 1)3(x − 3)3

5. वे अ�राल �ात क��जए �जनम�  (a)

वध�मान तथा (b) �ासमान है।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = (x + 2)e−x

https://dl.doubtnut.com/l/_KOzppkRmf07c
https://dl.doubtnut.com/l/_M8yBDhEzldYb
https://dl.doubtnut.com/l/_slgpxAFTtvFJ


6. वे अ�राल �ात क��जए �जनम�

 (a) वध�मान तथा (b) �ासमान

है।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = log(1 + x) −
x

1 + x

7. वे अ�राल �ात क��जए �जनम�

 (a) वध�मान तथा (b)

�ासमान है।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = sinx − cos x, 0 < x < 2π

https://dl.doubtnut.com/l/_XTJy89sPiWJh
https://dl.doubtnut.com/l/_tFuanS3wB5Ob


8. अंतराल  को उप-अंतराल� म� �वभ� क��जए �जसम� 

 (a) वध�मान तथा (b) �ासमान है।

वीिडयो उ�र देख�

[0, ]
π

2

f(x) = sin4 x + cos4 x

9. �ात क��जए िक फलन , अंतराल 

 म� वध�मान या �ासमान है?

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = + sinx
x

2

( , )
−π

3

π

3

10. �दखाइए िक फलन  के �लए �नरंतर

�ासमान है।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = e1 /x, x ≠ 0

https://dl.doubtnut.com/l/_CTPeMPnzbla6
https://dl.doubtnut.com/l/_W9ys28K58h6r
https://dl.doubtnut.com/l/_jIyaWidYwCcQ
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वीिडयो उ�र दख

1. व�  के उस �बदं ुपर �जसका x-�नद�श�क 3

है, �श� क� �वणता �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

y = x3 − 3x + 2

2. �स� क��जए िक व�  के �ब�ुओ ं(2,0) तथ

(3, 0) पर ��श�य� पर�र ल� ह�।

वीिडयो उ�र देख�

y = x2 − 5x + 6

https://dl.doubtnut.com/l/_jIyaWidYwCcQ
https://dl.doubtnut.com/l/_fSBjRw91b1Qf
https://dl.doubtnut.com/l/_1ZelX1yB3rws
https://dl.doubtnut.com/l/_UDn0CPKKFKHD


3. दश�इए िक व�  के उन �ब�ुओ ंपर जह� x = 2

तथा x = -2, ��श�य� समा�र है।

वीिडयो उ�र देख�

y = 2x3 − 3

4. (i) व�  पर उन �बदंओु ंको �ात क��जए जह� पर

�श� रेखा  के सम�तर है।  

(ii)  पर उन �बदंओु ंको �ात क��जए जह� �श� x-अ� स े

 का कोण बनाती है।  

(iii)  पर उन �ब�ुओ ंको �ात

क��जए जह� �श� x-अ� के समा�र है।

उ�र देख�

2y = 3 − x2

x + y = 0

y = x2

45∘

x2 + y2 − 2x − 4y + 1 = 0

https://dl.doubtnut.com/l/_UDn0CPKKFKHD
https://dl.doubtnut.com/l/_Rk9sFqqO0LQV
https://dl.doubtnut.com/l/_ZQ4avYfpIgpA


5. �न��ल�खत व�� को �ात �बदंओु ं पर �श� तथा अ�भल� के

समीकरण �ात क��जए: 

(i)  पर  

(ii)  पर  

(iii) , �बदं ु  पर  

(iv) , �ब�ु t = पर

उ�र देख�

x2 / 3 + y2 / 3 = 2(1, 1)

y = x3, (1, 1)

x = cos t, y = sin t t =
π

4

x = a sin3 t, y = b cos3 t

6. परवलय  के �ब�ु  पर �श� व अ�भल�

के समीकरण �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

y2 = 4ax (at2, 2at)

https://dl.doubtnut.com/l/_ZQ4avYfpIgpA
https://dl.doubtnut.com/l/_VosNsjAMmMPc


7. व�  के �बदं ु  पर अ�भल� का

समीकरण �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

y = sin2 x ( , )
π

3

3

4

8. परवलय  के उस �श� का समीकरण �ात क��जए जो

रेखा  के सम�तर है।

वीिडयो उ�र देख�

y2 = 8x

4x − y + 3 = 0

9. व�  पर उन अ�भल�� के समीकरण �ात

क��जए जो रेखा  के सम�तर है।

वीिडयो उ�र देख�

3x2 − y2 = 8

x + 3y = 4

https://dl.doubtnut.com/l/_oJNooD2uKhrW
https://dl.doubtnut.com/l/_zBe8x5oRetcj
https://dl.doubtnut.com/l/_QIhA73WsApex
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वीिडयो उ�र दख

10. व�  पर उन सभी ��श�य� के समीकरण

�ात क��जए �जनक� �वणता 2 है।

वीिडयो उ�र देख�

y + = 0
2

x − 3

1. अवकल� का �योग करते हुए �न��िकत म� ��ेक के �लए स��कट

मान �ात क��जए: 

उ�र देख�

(i)√36.6   (ii)√0.6   (iii)√49.5   (iv)(401)1 / 2

https://dl.doubtnut.com/l/_QIhA73WsApex
https://dl.doubtnut.com/l/_VkgoP2kVcJsl
https://dl.doubtnut.com/l/_Ylpkp5XO3iMT


2. अवकल� का �योग करते हुए �न��िकत म� ��ेक के �लए स��कट

मान �ात क��जए: 

उ�र देख�

(i)(25)1 / 3   (ii)(15)1 / 4   (iii)(26)1 / 3   (iv)(33) − 1 / 5

3.  का स��कट मान �ात क��जए, जह� 

वीिडयो उ�र देख�

f(3.02)

f(x) = 3x2 + 5x + 3

4. 0.03 मीटर �ुिट के साथ एक गोले क� ि��ा 9 मीटर नापी गयी है।

इसके पृ� क� गणना करने म� स��कट �ुिट �ात क��जए।

https://dl.doubtnut.com/l/_eDtRxILlZU12
https://dl.doubtnut.com/l/_oovifKHGvhAd
https://dl.doubtnut.com/l/_AWagVbzthJTD


वीिडयो उ�र देख�

5. 0.03 सेमी �ुिट के साथ एक गोले क� ि��ा 9 सेमी नापी गयी है।

इसके आयतन क� गणना करने म� स��कट �ुिट �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

6. 0.02 मीटर �ुिट के साथ एक गोले क� ि��ा 7 मीटर नापी गयी।

इसके आयतन क� गणना करने म� स��कट �ुिट �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

https://dl.doubtnut.com/l/_AWagVbzthJTD
https://dl.doubtnut.com/l/_qsD0NbLHOPFJ
https://dl.doubtnut.com/l/_TFr3B3I7vEPx
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7. x मीटर भुजा वाले घन के आयतन V म� स��कट प�रवत�न �ात

क��जए जो घन क� भुजा के  बढ़ जाने के कारण होता है।

वीिडयो उ�र देख�

2 %

8. x मीटर भुजा वाले घन के आयतन V म� स��कट प�रवत�न �ात

क��जए जो घन के  बढ़ जाने के कारण होता है।

वीिडयो उ�र देख�

1 %

https://dl.doubtnut.com/l/_H6gXl33BbT2p
https://dl.doubtnut.com/l/_WSYBrF5xvYyt


1. �न��ल�खत फलन� के �ानीय उ�तम या �न�तम, य�द कोई ह�,

तो �ात क��जए तथा �ानीय उ�तम या �ानीय �न�तम मान, जैसी

���त हो, तो �ात क��जए - 

(i)   

(ii)   

(iii) 

उ�र देख�

h(x) = sinx + cos x, 0 < x <
π

2

g(x) = + , x > 0
x

2

2

x

g(x) =
1

x2 + 2

2. �द� अंतराल� म� �न��ल�खत फलन� के �नरपे� उ�तम मान और

�नरपे� �न�तम मान �ात क��जए: 

(i)   

(ii) 

f(x) = sinx + cos x, x ∈ [0, π]

f(x) = 4x − x2, x ∈ [ − 2, ]
1

2

9

2

https://dl.doubtnut.com/l/_SJuAmUcBiWlq
https://dl.doubtnut.com/l/_EgRGNZmwXsjC


वीिडयो उ�र देख�

3. �स� क��जए िक �न��ल�खत फलन� का उ�तम या �न�तम मान

नह� है: 

वीिडयो उ�र देख�

(i)f(x) = ex    (ii)g(x) = logx

4.  पर  का उ�तम और �न�तम मान �ात

क��जए।

उ�र देख�

[2, 2π] x + sinx

https://dl.doubtnut.com/l/_EgRGNZmwXsjC
https://dl.doubtnut.com/l/_W8DSCr9U1XTs
https://dl.doubtnut.com/l/_TH6f6XIJKH4G


5. अंतराल [0, 3] पर  के

उ�तम मान और �न�तम मान �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

3x4 − 8x3 + 12x2 − 48x + 25

6. फलन  का �नरपे� उ�तम मान

�ा ह�?

वीिडयो उ�र देख�

sinx + cos x, x ∈ [0, 2π]

7. अंतराल  के िकन �ब�ुओ ं पर फलन  अपना

उ�तम मान �ा� करता है?

वीिडयो उ�र देख�

[0, 2π] sin 2x

https://dl.doubtnut.com/l/_TjmCauzk1Sez
https://dl.doubtnut.com/l/_QqaD2g7BvDSU
https://dl.doubtnut.com/l/_flnmbFo8CIUd
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8. य�द �दया है िक अंतराल [0, 2] म�,  पर फलन 

 उ�तम मान �ा� करता है, तो a का मान

�ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

x = 1

x4 − 62x2 + ax + 9

1. ऐसी दो धन सं�ाएँ x और y �ात क��जए �जनका योग 35 हो और

गुणनफल  उ�तम है।

वीिडयो उ�र देख�

x2y2

https://dl.doubtnut.com/l/_flnmbFo8CIUd
https://dl.doubtnut.com/l/_Gpmxv6EArG7l
https://dl.doubtnut.com/l/_wyXlmgtuEYPt


2. ऐसी दो धन सं�ाएँ �ात क��जए �जनका योग 16 तथा �जनके

घन� का योग �न�तम है।

वीिडयो उ�र देख�

3. �स� क��जए िक �दए गए वृ� के अंतग�त सभी आयत� म� वग� का

�े�फल उ�तम होता है।

वीिडयो उ�र देख�

4. �स� क��जए िक �द� पृ� एवं मह�म आयतन के बेलन क�

ऊँचाई, आधार के �ास के बराबर है।

वीिडयो उ�र देख�

https://dl.doubtnut.com/l/_EBUq34ZFeYtI
https://dl.doubtnut.com/l/_kV2XVFjr8rWW
https://dl.doubtnut.com/l/_er8FkDBot3Np


5.  आयतन वाले िड�े सभी बंद बेलनाकार (ल�वृ�ीय)

िड�� म� से �ूनतम पृ� �े�फल वाले िड�े क� �वमाएँ �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

100cm3

6. �स� क��जए िक दी हुई �तय�क ऊँचाई और मह�म आयतन वाले

शंकु का अ��शीष� कोण होता है।

वीिडयो उ�र देख�

7. �स� क��जए िक �ूनतम पृ� का �दए आयतन के ल�वृ�ीय शंकु

क� ऊँचाई, आधार क� ि��ा क�  गुनी होती है।√2

https://dl.doubtnut.com/l/_er8FkDBot3Np
https://dl.doubtnut.com/l/_RA2OfJbMryp9
https://dl.doubtnut.com/l/_cNVmAaYWjZaO
https://dl.doubtnut.com/l/_GQmifcIHx9RS


वीिडयो उ�र देख�

8. एक समल� चतुभु�ज क� तीन भुजाएँ आपस म� समान ह�। य�द इनम�

से ��ेक 8 सेमी ल�ाई क� हो तो समल� चतुभु�ज के अ�धकतम

�े�फल का मान �ात क��जए।

उ�र देख�

9. िकसी आयत के ऊपर बनी समबाहु ि�भुज के आकार वाली एक

�खड़क� है। य�द �खड़क� का प�रमाप 12 मी. है, तो �खड़क� के

अ�धकतम �े�फल के �लए आयत क� �वमाएँ �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

https://dl.doubtnut.com/l/_GQmifcIHx9RS
https://dl.doubtnut.com/l/_89ObobbDbz38
https://dl.doubtnut.com/l/_SNbdMpfbaplU


10. �स� क��जए िक एक �दए गए शंकु के अंतग�त मह�म व�पृ�

वाले ल�वृ�ीय बेलन क� ि��ा, शकु क� ि��ा क� आधी होती है।

वीिडयो उ�र देख�

11. एक वग�कार आकार क� खुले मुँह के �दए हुए  वग� इकाई के

काड�बोड� से एक संदकू बनानी है। �स� क��जए िक संदकू का मह�म

आयतन  घन इकाई (Cubic unit) है।

वीिडयो उ�र देख�

c2

c3

6√3

12. एक ल�वृ�ीय बेलन के आधार क� ि��ा और ऊँचाई का योग

6a है। बेलन का उ�तम आयतन �ात क��जए।

https://dl.doubtnut.com/l/_f1Qz451O88Vn
https://dl.doubtnut.com/l/_TA8FOVTENLZQ
https://dl.doubtnut.com/l/_Qz0ySyjiUUnG
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वीिडयो उ�र देख�

1. वृ� के �े�फल म� प�रवत�न क� दर इसक� ि��ा r के सापे� �ात

क��जए, जबिक r = 3 सेमी तथा r = 4 सेमी है।

वीिडयो उ�र देख�

2. एक कण व�  पर चलता है। व� पर उन �ब�ुओं

को �ात क��जए जह� y-�नद�श�क म� प�रवत�न क� दर, x-�नद�श�क म�

प�रवत�न क� दर क� दोगुनी है।

वीिडयो उ�र देख�

y = x3 + 1
2

3

https://dl.doubtnut.com/l/_Qz0ySyjiUUnG
https://dl.doubtnut.com/l/_sGbtIgXvxHgh
https://dl.doubtnut.com/l/_PKocK3zSE04J


3. एक 13 मीटर ल�ी सीढ़� दीवार के सहारे झुक� हुई है। सीढ़� के

पाव को 1.5 मीटर/सेक� क� दर से जमीन के सहारे दीवार से दरू

ख�चा जाता है। सीढ़� तथा जमीन के म� का कोण िकस ग�त से

प�रव�त�त हो रहा है, जबिक सीढ़� का पाव दीवार से 12 मीटर दरू हो।

उ�र देख�

4. एक प�रवत�नशील घन का िकनारा 3 सेमी/सेक� क� दर से बढ़

रहा है। घन का आयतन िकस दर से बढ़ रहा है, जबिक िकनारा 10

सेमी ल�ा है।

वीिडयो उ�र देख�

https://dl.doubtnut.com/l/_PKocK3zSE04J
https://dl.doubtnut.com/l/_WnFb8JF8aR2K
https://dl.doubtnut.com/l/_N2k8RaZDkhWA


5. एक गु�ारा जो सदैव गोलाकार रहता है, एक प� �ारा 900 सेमी

गैस ��त सेक� भरकर फुलाया जाता है। गु�ारे क� ि��ा के

प�रवत�न क� दर �ात क��जए, जबिक ि��ा 15 सेमी है।

वीिडयो उ�र देख�

3

6. एक गु�ारा, जो सदैव गोलाकार रहता है, का �ास 

है। इसके आयतन के प�रवत�न क� दर x के सापे� �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

(2x + 1)
3

2

7. िकसी व�ु क� x इकाइय� के उ�ादन म� कुल लागत C(x) �पये म�

�न� समीकरण �ारा दी गई है - 

https://dl.doubtnut.com/l/_ppFPgMvsQ0lf
https://dl.doubtnut.com/l/_jkLfy8ccVWSr
https://dl.doubtnut.com/l/_7U3dMsHdGA0N


  

सीमा� लागत �ात क��जए जब व�ु क� 3 इकाई उ�ा�दत क� जाती

है। जह� सीमा� लागत का अथ� िकसी �र पर उ�ादन के स�ूण�

लागत म� ता�ा�लक प�रवत�न क� दर है।

वीिडयो उ�र देख�

C(x) = 0.005x3 − 0.02x2 + 30x + 5000

8. एक साबुन के गोलीय बुलबुले क� ि��ा म� 0.2 सेमी/सेक� क�

दर से वृ�� हो रही है। इसके पृ�ीय �े�फल म� वृ�� क� दर �ात

क��जए, जबिक बुलबुले क� ि��ा 7 सेमी हो तथा इसके आयतन म�

वृ�� क� दर �ात क��जए, जबिक बुलबुले क� ि��ा 5 सेमी हो।

वीिडयो उ�र देख�

https://dl.doubtnut.com/l/_7U3dMsHdGA0N
https://dl.doubtnut.com/l/_QkGGGnn9FW5J


9. एक नली से 12 सेमी /सेक� क� दर से बालू उंडेली जा रही है।

उंडेली गई बालू से एक शंकु का �नम�ण इस �कार होता है िक शंकु क�

ऊँचाई सदैव आधार क� ि��ा का 1/6व� भाग होती है। बालू के शंकु

क� ऊँचाई म� ग�त से वृ�� हो रही है, जबिक ऊँचाई 4 सेमी है।

वीिडयो उ�र देख�

3

10. िकसी उ�ाद क� x इकाइय� के �व�य से �ा� कुल आय R(x)

�पय� म� �न� समाकरण �ारा दी गई है - 

  

सीम�त आय �ात क��जए जब x = 15 है।

वीिडयो उ�र देख�

R(x) = 13x2 + 26x + 15

https://dl.doubtnut.com/l/_ZbwaIQh7OPVU
https://dl.doubtnut.com/l/_IxD16NwE6LJc


��ावली 8 2 पा� पु�क

1. �स� क��जए  अंतराल  म� वध�मान तथा

अंतराल  म� �ासमान है।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = x2 (0, ∞)

( − ∞, 0)

2. �स� क��जए िक  म� �ासमान है।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = ax, 0 < a < 1, R

3. �स� क��जए िक �न� फलन स�ुख �दये गए अंतराल म� वध�मान

है। 

https://dl.doubtnut.com/l/_6MKqxshS5rnM
https://dl.doubtnut.com/l/_Pkyy10WfoLw2
https://dl.doubtnut.com/l/_O8uCkqPZLeec


वीिडयो उ�र देख�

f(x) = log sinx, x ∈ (0, )
π

2

4. �स� क��जए िक �न� फलन स�ुख �दये गए अंतराल म� वध�मान

है। 

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = x100 + sinx + 1, x ∈ (0, )
π

20

5. �स� क��जए िक �न� फलन स�ुख �दये गए अंतराल म� वध�मान

है। 

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = (x − 1)ex + 1, x > 0

https://dl.doubtnut.com/l/_O8uCkqPZLeec
https://dl.doubtnut.com/l/_yT76P8l1qC6L
https://dl.doubtnut.com/l/_0Y6TUkgqB90U


वीिडयो उ�र दख

6. �स� क��जए िक �न� फलन स�ुख �दये गए अंतराल म� वध�मान

है। 

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = x3 − 6x2 + 12x − 1, x ∈ R

7. �स� क��जए िक फलन, स�ुख �दए गए अंतराल म� �ासमान है - 

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = tan− 1 x − x, x ∈ R

https://dl.doubtnut.com/l/_0Y6TUkgqB90U
https://dl.doubtnut.com/l/_81ONGOk1htf8
https://dl.doubtnut.com/l/_0gWnsfZwbvgJ


8. �स� क��जए िक फलन, स�ुख �दए गए अंतराल म� �ासमान है - 

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = sin4 x + cos4 x, x ∈ (0, )
π

4

9. �स� क��जए िक फलन स�ुख �दए गए अ�राल म� �ासमान है । 

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = + 5, x ∈ R, x ≠ 0
3

x

10. �स� क��जए िक फलन, स�ुख �दए गए अंतराल म� �ासमान है - 

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = x2 − 2x + 3, x < 1

https://dl.doubtnut.com/l/_WrOanKO1f6Nx
https://dl.doubtnut.com/l/_G7coFTeDXuv2
https://dl.doubtnut.com/l/_vODdFJuD6nDH


11. अ�राल �ात क��जए �जसम� फलन वध�मान या �ासमान है। 

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = 2x3 − 3x2 − 36x + 7

12. अ�राल �ात क��जए �जसम� फलन वध�मान या �ासमान है। 

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = x4 − 2x2

13. अ�राल �ात क��जए �जसम� फलन वध�मान या �ासमान है। 

f(x) = 2x3 − 9x2 + 12x + 5

https://dl.doubtnut.com/l/_vODdFJuD6nDH
https://dl.doubtnut.com/l/_UrIi4TBcNC77
https://dl.doubtnut.com/l/_y0upg3wbXaeK
https://dl.doubtnut.com/l/_fMRBJu9w6sDI


वीिडयो उ�र देख�

14. अ�राल �ात क��जए �जसम� फलन वध�मान या �ासमान है। 

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = − 2x3 + 3x2 + 12x + 5

15. a का �ूनतम मान �ात क��जए िक फलन

 अंतराल [1, 2] म� वध�मान है।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = x2 + ax + 5

https://dl.doubtnut.com/l/_fMRBJu9w6sDI
https://dl.doubtnut.com/l/_gE9nC9APEaRk
https://dl.doubtnut.com/l/_lCBpDwCfcLPA


��ावली 8 3 पा� पु�क

16. �स� क��जए िक फलन ,

अंतराल  म� वध�मान फलन है।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = tan− 1(sinx + cos x)

(0, )
π

4

1. व�  �ब�ु x = 2 पर �श� रेखा क� �वणता �ात

क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

y = x3 − x

https://dl.doubtnut.com/l/_Fk9XgM0RIE7x
https://dl.doubtnut.com/l/_OAkccKAAn4qU


2. व�  के �ब�ु x = 10 पर �श� रेखा क�

�वणता �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

y = , x ≠ 2
x − 1

x − 2

3. वह �ब�ु �ात क��जए, जह� व�  क�

�श� रेखा क� �वणता  है।

वीिडयो उ�र देख�

y = √(4x − 3) − 1

2

3

4. उन सभी रेखाओ ं के समीकरण �ात क��जए जो व�

 क� �श� रेखाएँ ह� तथा �जनक� �वणता 2 है।

वीिडयो उ�र देख�

y + = 0
2

x − 3

https://dl.doubtnut.com/l/_eeEij7ossYMb
https://dl.doubtnut.com/l/_4FQLGGna2xTR
https://dl.doubtnut.com/l/_VW1HWl3HMPLW


5. व�  पर वे �ब�ु �ात क��जए जह� �श� रेखा  

(i) x-अ� के सम�तर है तथा (ii) y-अ� के समा�र है।

वीिडयो उ�र देख�

+ = 1
x2

4

y2

25

6. व�  का  पर �श� रेखा

का समीकरण �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

x = a sin3
t, y = b cos3 t t =

π

2

https://dl.doubtnut.com/l/_VW1HWl3HMPLW
https://dl.doubtnut.com/l/_3a1f0KZdJbgQ
https://dl.doubtnut.com/l/_Qt574vAgLFYn


��ावली 8 4 पा� पु�क

7. व�  के �बदं ु  पर अ�भल� का

समीकरण �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

y = sin2 x ( , )
π

3

3

4

1. अवकलज का �योग करके �न� का स��कटन मान �ात क��जए। 

वीिडयो उ�र देख�

(0.009)1 / 3

https://dl.doubtnut.com/l/_sbakXy6TDq0L
https://dl.doubtnut.com/l/_7SvL7jWIZQUb


2. अवकलज का �योग करके �न� का स��कटन मान �ात क��जए। 

वीिडयो उ�र देख�

(0.999)1 / 10

3. अवकलज का �योग करके �न� का स��कटन मान �ात क��जए। 

वीिडयो उ�र देख�

√0.0037

4. अवकलज का �योग करके �न� का स��कटन मान �ात क��जए। 

वीिडयो उ�र देख�

1

(2.002)2

https://dl.doubtnut.com/l/_LS5Iv0t2YSPO
https://dl.doubtnut.com/l/_ZOTBGV54oNEe
https://dl.doubtnut.com/l/_zDPsAmoG90O8


वीिडयो उ�र दख

5. अवकलज का �योग करके �न� का स��कटन मान �ात क��जए। 

वीिडयो उ�र देख�

(15)1 / 4

6. अवकलज का �योग करके �न� का स��कटन मान �ात क��जए। 

वीिडयो उ�र देख�

√401

https://dl.doubtnut.com/l/_zDPsAmoG90O8
https://dl.doubtnut.com/l/_gc5hvArCFZYg
https://dl.doubtnut.com/l/_cIqZCN46o5DT


7. अवकलज का �योग करके �न� का स��कटन मान �ात क��जए। 

वीिडयो उ�र देख�

(3.968)3 / 2

8. अवकलज का �योग करके �न� का स��कटन मान �ात क��जए। 

वीिडयो उ�र देख�

(32.15)1 / 5

9. अवकलज का �योग करके �न� का स��कटन मान �ात क��जए। 

वीिडयो उ�र देख�

√0.6

https://dl.doubtnut.com/l/_MDUHcyUeJYhz
https://dl.doubtnut.com/l/_MVulWeIOTfsI
https://dl.doubtnut.com/l/_ytOpF6YLBpYy


10. अवकलज का �योग करके �न� का स��कटन मान �ात क��जए।

, जबिक 

वीिडयो उ�र देख�

log1(10.1) log10 e = 0.4343

11. अवकलज का �योग करके �न� का स��कटन मान �ात क��जए। 

, जबिक 

वीिडयो उ�र देख�

loge(10.02) loge 10 = 2.3026

12. य�द  तथा x का मान 3 से 3.1 म� प�रव�त�त होता है,

तब अवकलज के �योग से y म� प�रवत�न का स��कटन मान �ात

y = x2 + 4

https://dl.doubtnut.com/l/_ytOpF6YLBpYy
https://dl.doubtnut.com/l/_gN98QA3J32CY
https://dl.doubtnut.com/l/_PV1ofCUnDzvm
https://dl.doubtnut.com/l/_6osbLXB0yiha


क��जए।

उ�र देख�

13. �स� क��जए िक एक घनाकार संदकू के आयतन क� गणना म�

��तशत �ुिट, घन क� कोर क� ल�ाई मापने म� �ुिट क� लगभग तीन

गुना होती है।

वीिडयो उ�र देख�

14. य�द गोले क� ि��ा 10 सेमी से 9.8 सेमी तक �सकुड़ती है, तब

इसके आयतन म� स��कटन �ुिट �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

https://dl.doubtnut.com/l/_6osbLXB0yiha
https://dl.doubtnut.com/l/_gGXwrOHVbuKi
https://dl.doubtnut.com/l/_elD3C8e59uof


��ावली 8 5 पा� पु�क

1. �स� क��जए िक  के �लए  का मान

उ��� है।

वीिडयो उ�र देख�

x = cos x
x

1 + x tanx

2. �स� क��जए फलन  का मान  पर

उ��� है।

वीिडयो उ�र देख�

sinx(1 + cos x) x =
1

3

https://dl.doubtnut.com/l/_YCaMhR90qqIM
https://dl.doubtnut.com/l/_tnLevTyYS1GR


��ावली 8 6 पा� पु�क

3. �स� क��जए िक फलन  का मान 

 पर उ��� है।

वीिडयो उ�र देख�

y = sinp θ. cosq θ

tan θ = √
p

q

1. �स� क��जए िक िकसी वृ� म� बड़े से बड़ा ि�भुज जो ख�चा जा

सकता है, वह समबाहु होगा।

वीिडयो उ�र देख�

https://dl.doubtnut.com/l/_cmwTbNCXqqCH
https://dl.doubtnut.com/l/_nQiqoC53Qu75


2. िकसी वग� का प�रमाप तथा वृ� क� प�र�ध का योग �दया हुआ है।

�स� क��जए िक उनके �े�फल का योग �ूनतम होगा य�द वग� क�

भुजा वृ� के �ास के बराबर है।

वीिडयो उ�र देख�

3. य�द एक गोले म� एक शंकु बनाया जाता है तब �स� क��जए िक

उसका आयतन मह�म होगा य�द शंकु क� ऊँचाई गोले के �ास क�

दो �तहाई हो।

वीिडयो उ�र देख�

https://dl.doubtnut.com/l/_I7fILqlFHSgA
https://dl.doubtnut.com/l/_zD0MiOOF7QIc


4. य�द एक समकोण ि�भुज के कण� तथा एक भुजा का योग �दया

हुआ है। तब �स� क��जए िक ि�भुज का �े�फल अ�धकतम होगा।

य�द इन भुजाओ ंके म� कोण  है।

वीिडयो उ�र देख�

π

3

5. य�द िकसी समबाहु ि�भुज के अंदर a ि��ा का वृ� बनाया गया

है। तब �स� क��जए िक ि�भुज �ूनतम प�रमाप  होगा। 6√3a

https://dl.doubtnut.com/l/_Irwztyvzp1xN
https://dl.doubtnut.com/l/_mqqR3novgFfp


�व�वध ��ावली 8 पा� पु�क

वीिडयो उ�र देख�

https://dl.doubtnut.com/l/_mqqR3novgFfp


1. य�द बेलन क� ि��ा r तथा ऊँचाई h है तब ि��ा के सापे� पृ�ीय

�े�फल म� प�रवत�न क� दर �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

2. फलन  के �लए x तथा y के मान �ात क��जए,

जबिक y म� प�रवत�न क� दर x म� प�रवत�न क� दर का तीन गुना है।

वीिडयो उ�र देख�

y = x3 + 21

3. �स� क��जए िक चरघात�क� फलन  वध�मान फलन है।

वीिडयो उ�र देख�

ex

https://dl.doubtnut.com/l/_Y9c1sSVBGRdF
https://dl.doubtnut.com/l/_v5uGELViKF5x
https://dl.doubtnut.com/l/_BNtVPpedjQHm


4. �स� क��जए िक फलन  अंतराल

 म� वध�मान तथा अंतराल  म� �ासमान है।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = log(sinx)

(0, )
π

2
( , π)
π

2

5. य�द व�  के िकसी �बदं ुपर �श� रेखा OX

तथा OY को �मश: �बदंओु ं P तथा Q पर काटे तो �स� क��जए

, जह� O मूल �ब�ु है।

वीिडयो उ�र देख�

√x + √y = √a

OP + OQ = a

6. एक घनाकार संदकु के आयतन क� गणना म� ��तशत �ुिट �ात

क��जए, जबिक घन क� कोर क� ल�ाई म� �ुिट 5 ��तशत होती है।

https://dl.doubtnut.com/l/_6eK6n5wRan6O
https://dl.doubtnut.com/l/_4nyKm42GLiIw
https://dl.doubtnut.com/l/_AjySCEj9uoRL


उ�र देख�

7. धातु क� एक वृ�ाकार चादर का ताप से इस �कार �व�ार होता है

िक इसक� ि��ा म� 2 ��तशत क� वृ�� होती है, इसके �े�फल म�

�नकटतम वृ�� �ात क��जए, जबिक ताप से पूव� च�र क� ि��ा 10

सेमी है।

वीिडयो उ�र देख�

8. �स� क��जए िक गोले के अंतग�त सबसे बड़े शंकु क आयतन, गोले

के आयतन का  होता है।

वीिडयो उ�र देख�

8

27

https://dl.doubtnut.com/l/_AjySCEj9uoRL
https://dl.doubtnut.com/l/_gxd9HzupllSR
https://dl.doubtnut.com/l/_Zk7WioOD3XE2


Practice Questions

9. �स� क��जए िक �दए हुए पृ� तथा मह�म आयतन वाले ल�वृ�ीय

शंकु का अ��शीष� कोण  होता है।

वीिडयो उ�र देख�

sin− 1( )
1

3

1. ि��ा r तथा h ऊँचाई वाले बेलन के आयतन प�रवत�न क� दर

ि��ा r के सापे� �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

https://dl.doubtnut.com/l/_Rf5Sm6s1d8v4
https://dl.doubtnut.com/l/_U6eZUrKuFnvr


2. वृ� के �े�फल के प�रवत�न क� दर ि��ा r के सापे� �ात

क��जए। (जब ि��ा 7 सेमी हो)

वीिडयो उ�र देख�

3. एक गोल गु�ारे के तल का �े�फल, 2 सेमी /से. क� दर से बढ़

रहा है, तो इसका आयतन िकस दर से बढ़ रहा है, जबिक ि��ा 6

सेमी है।

वीिडयो उ�र देख�

2

4. एक वृ� क� ि��ा 0.1 सेमी/से. क� दर से घट रही है तो इसक�

प�र�ध िकस दर से घटेगी?

https://dl.doubtnut.com/l/_1M1PRJFjIp4u
https://dl.doubtnut.com/l/_2W5Sn8v0t0DI
https://dl.doubtnut.com/l/_9dgV2spIkNxR


वीिडयो उ�र देख�

5. एक वग� क� भुजा म� 0.1 सेमी/से. क� दर से वृ�� हो रही है तो वग�

के प�रमाप म� वृ�� क� दर �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

6. फलन  के �लए x तथा y के मान �ात क��जए

जबिक y म� प�रवत�न क� दर, x म� प�रवत�न के दर क� दो गुनी है।

वीिडयो उ�र देख�

y = x2 + 7

https://dl.doubtnut.com/l/_9dgV2spIkNxR
https://dl.doubtnut.com/l/_RPiznNKye4x5
https://dl.doubtnut.com/l/_PFgXXZcYalnx


7. व�  पर वह �ब�ु �ात क��जए, �जस पर भुज तथा

कोिट एक ही दर पर प�रव�त�त होते ह�।

वीिडयो उ�र देख�

y2 = 12x

8. एक उ�ाद क� x इकाइय� के �व�य से �ा� कुछ आय (�पय� म�)

 से �द� है। जब x = 15 हो तो सीमा�

आय �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

R(x) = 3x2 + 36x + 5

9. �ा फलन f जो इस �कार प�रभािषत है िक ,

जह�  �नर�र वध�मान है।

f(x) = 3x + 5

x ∈ R

https://dl.doubtnut.com/l/_2L0324pg5mNW
https://dl.doubtnut.com/l/_H05ywS6hHA5z
https://dl.doubtnut.com/l/_UjF58PUrnIKV


वीिडयो उ�र देख�

10. वे अ�राल �ात क��जए �जसम� फलन f, जह�

, �नर�र �ासमान है या वध�मान हो।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = x2 − 6x + 7

11. �ा फलन f, जह� ,

अ�राल  म� वध�मान है?

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = tan− 1(cos x + sinx)

(0, )
π

4

https://dl.doubtnut.com/l/_UjF58PUrnIKV
https://dl.doubtnut.com/l/_eEVE4e02ycAP
https://dl.doubtnut.com/l/_HYn0iFQb5vgQ


12. वृ�  के �बदं ु (1, 2) पर �श� रेखा तथा अ�भल�

का समीकरण �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

x2 + y2 = 4

13. व�  पर उन �ब�ुओ ं को �ात क��जए

�जन पर �श� रेखा क� �वणता 7 है।

उ�र देख�

y = √7x + 2 − 3

14. व�  के �ब�ु  पर �श�

रेखा का समीकरण �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

x = a sin3 θ, y = b cos3 θ θ =
π

4

https://dl.doubtnut.com/l/_mHpKfyivoZ1u
https://dl.doubtnut.com/l/_KLfKHeZGmUXS
https://dl.doubtnut.com/l/_mwngyz0U62Cj


15. व�  के उन �ब�ुओ ंपर �श� रेखाएँ

�ात क��जए, जह� ये x-अ� को काटती ह�।

उ�र देख�

y =
x − 5

(x − 1)(x − 2)

16. व�  पर उन �ब�ुओ ं को �ात

क��जए �जन पर �श� रेखाएँ x-अ� के समा�र ह�।

वीिडयो उ�र देख�

y = x3 − 3x2 − 9x + 7

17. �ा व�  के �ब�ुओ ं (2, 0) तथा (3, 0)

पर �श� रेखाएँ पर�र ल� ह�?

y = x2 − 5x + 6

https://dl.doubtnut.com/l/_mwngyz0U62Cj
https://dl.doubtnut.com/l/_ZtmIufu9DyFZ
https://dl.doubtnut.com/l/_IZkmUw1T5zvm
https://dl.doubtnut.com/l/_hK4GDN7xOLJQ


वीिडयो उ�र देख�

18. य�द व�  के �ब�ु (1, -6) पर �श� रेखा 

 के समा�र हो तो a तथा b के मान �ात क��जए।

उ�र देख�

y = x3 + ax + b

x − y + 5 = 0

19. अवकलन का �योग करके  का स��कट मान �ात

क��जए।

उ�र देख�

(82)1 / 4

https://dl.doubtnut.com/l/_hK4GDN7xOLJQ
https://dl.doubtnut.com/l/_bJ0lDJpOabgU
https://dl.doubtnut.com/l/_ys0cIzDyBu8t


Last Year S Board Questions

20. य�द  तथा x का मान 2 से 1.99 म� प�रव�त�त

होता है तो y म� स��कट प�रवत�न �ा है?

वीिडयो उ�र देख�

y = (x4 − 12)

1. अंतराल �ात क��जए �जनम�  से �द�

फलन   

(a) �नरंतर वध�मान है तथा (b) �नरंतर �ासमान है।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = x2 − 6x + 5

f :

https://dl.doubtnut.com/l/_wIFbjqoFecix
https://dl.doubtnut.com/l/_2UE3AFbOqAfw


2. व�  के �ब�ु (1, 1) पर �श� रेखा का

समीकरण �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

x2 / 3 + y2 / 3 = 1

3. �स� क��जए िक सम��बाहु ि�भुज, �जसम� r ि��ा का एक अंत:

वृ� ख�चा गया है, का �ूनतम प�रमाप है।

वीिडयो उ�र देख�

4. य�द एक समकोण ि�भुज म� कण� तथा भुजा का योग �दया गया हो,

तो दश�इए िक ि�भुज का �े�फल अ�धकतम होगा, जबिक बीच का

कोण  है।
π

3

https://dl.doubtnut.com/l/_dwzBvPI0SNiB
https://dl.doubtnut.com/l/_4oXj4RxJKV2M
https://dl.doubtnut.com/l/_kFK9AK59wUD4


वीिडयो उ�र देख�

5. व�  क� �श� रेखा क� �वणता उस �ब�ु पर

�ात क��जए �जसका x-�नद�श�क 1 है। इस �ब�ु पर अ�भल� का

समीकरण भी �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

y = x3 − x + 1

6. अ�राल [1, 5] म�  �ारा �द� फलन के

�नरपे� उ�तम और �न�तम मान� को �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = x2 − 4x + 8

https://dl.doubtnut.com/l/_kFK9AK59wUD4
https://dl.doubtnut.com/l/_ZYCYeyBvHFhw
https://dl.doubtnut.com/l/_BnYDML26q0gw


7. P का वह मान क��जए �जसके �लए व�  तथा

 एक-दसूरे को समकोण पर काटते ह�।

वीिडयो उ�र देख�

x2 = 9π(9 − y)

x2 = p(y + 1)

8. �स� क��जए िक फलन  म�

�नर�र �ासमान और  म� �नर�र वध�मान है।

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = log cos x, (0, )
π

2

( , π)
π

2

9. व�  पर इन �ब�ुओ ंको �ात क��जए �जन पर

�श� रेखाएँ रेखाएँ x-अ� के समा�र ह�।

वीिडयो उ�र देख�

+ = 1
x2

4

y2

25

https://dl.doubtnut.com/l/_sfmd2ds0hHpO
https://dl.doubtnut.com/l/_COJx0mhTb9Tl
https://dl.doubtnut.com/l/_1YPI5UnaJ4n5


10. x के वह मान �ात क��जए �जसके �लए 

एक वध�मान फलन है।

वीिडयो उ�र देख�

y = [x(x − 2)]
2

11. व�  के �ब�ु  पर �श� रेखा तथा

अ�भल� के समीकरण �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

− = 1
x2

a2

y2

b2
(√2a, b)

https://dl.doubtnut.com/l/_1YPI5UnaJ4n5
https://dl.doubtnut.com/l/_jfcFBenOgrV9
https://dl.doubtnut.com/l/_jJy8xVpCdu06


12. �स� क��जए िक एक R ि��ा के गोले के अंतग�त अ�धकतम

आयतन के बेलन क� ऊँचाई  है। अ�धकतम आयतन �ात

क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

2R

√3

13. एक 28 cm ल�े तार के दो टुकड़� म� �वभ� िकया जाता है। एक

टुकड़े से वग� तथा दसूरे से वृ� बनाया जाता है। दोन� टुकड़� क�

ल�ाइय� िकतनी होनी चा�हए �जससे वग� एवं वृ� का स���लत

�े�फल �ूनतम हो?

वीिडयो उ�र देख�

https://dl.doubtnut.com/l/_7Cd4hKb9Antd
https://dl.doubtnut.com/l/_wIQRvVyXpRxT


14. एक फम� के कम�चा�रय� के क�ाण पर �य क� जाने वाली रा�श

फम� क� स�ूण� आय म� प�रवत�न क� दर (सीम�त आय) के समानुपाती

है। य�द उ�ाद क� x इकाईय� के �व�य से �ा� कुल आय (�पय� म�)

 से �द� है, तो जब x = 5 हो, तो

सीम�त आय �ात क��जए तथा �ल�खए िक उपयु�� �� कौन-सा मू�

दश�ता है?

वीिडयो उ�र देख�

R(x) = 3x2 + 36x + 5

15. एक प�रवत�नशील घन का िकनारा 3 सेमी/सेक� क� दर से बढ़

रहा है। घन का आयतन िकस दर से बढ़ रहा है, जबिक िकनारा 10

सेमी ल�ा है ?

वीिडयो उ�र देख�

https://dl.doubtnut.com/l/_N6NEDuUIXVgl
https://dl.doubtnut.com/l/_3B3tI9Vptx20


16. परवलय  के �ब�ु  पर �श� रेखा और

अ�भल� के समीकरण �ात क��जए।

वीिडयो उ�र देख�

y2 = 4ax (at2, 2at)

17. एक 5 मी ल�ी सीढ़� दीवार के सहारे झुक� है। सीढ़� का नीचे का

�सरा, पृ�ी के अनु�दश, दीवार से दरू 2 सेमी/सेक� क� दर से ख�चा

जाता है। दीवार पर इसक� ऊँचाई िकस दर से घट रही है। जबिक

सीढ़� के नीचे का �सरा दीवार से 4 मी. दरू है?

वीिडयो उ�र देख�

https://dl.doubtnut.com/l/_3B3tI9Vptx20
https://dl.doubtnut.com/l/_jDflockzLymu
https://dl.doubtnut.com/l/_4MoGnDcTdqCR


18. अ�राल �जसम� फलन  �ासमान है:

A. 

B. 

C. 

D. 

Answer:

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = x2 − 2x − 3

(1, ∞)

( − ∞, 2)

( − 1, 3)

( − ∞, 1)

19. �द�श�त क��जए िक सरल रेखा , व� 

 को �ब�ु (a, b) पर �श� करती है।

+ = 2
x2

a

y2

b

( )
3

+ ( )
3

= 1
x

a

y

b

https://dl.doubtnut.com/l/_ZMxZy7tBPLLG
https://dl.doubtnut.com/l/_uobvyFlYboGa


Competition Corner

वीिडयो उ�र देख�

20. �स� क��जए िक एक �दये गये वृ� के अ�र बनने वाला

अ�धकतम �े�फल का आयत एक वग� होता है।

वीिडयो उ�र देख�

1. व�  पर (2, 1) क� �श� रेखा समीकरण है:

A. 

B. 

y = x3 − 6x + 5

6x − y − 11 = 0

6x − y − 13 = 0

https://dl.doubtnut.com/l/_uobvyFlYboGa
https://dl.doubtnut.com/l/_lEWcByyEDbcL
https://dl.doubtnut.com/l/_l3wPejH5iCz4


C. 

D. 

Answer: a

वीिडयो उ�र देख�

6x + y + 11 = 0

6x − y + 11 = 0

2. व��  तथा  क� �श�

रेखा क� �ब�ु (2, -1) पर �वणता है:

A. 

B. 

C. 

x = t2 + 3t − 8 y = 2t2 − 2t − 5

22

7

6

7

7
6

https://dl.doubtnut.com/l/_l3wPejH5iCz4
https://dl.doubtnut.com/l/_o6flBys3R4fh


D. 

Answer: b

वीिडयो उ�र देख�

−6

7

3. व�  के अ�भल� का समीकरण जह�

�श� रेखा x-अ� को काटती है:

A. 

B. 

C. 

D. 

y(1 + x2) = 2 − x

5x − y − 10 = 0

x − 5y − 10 = 0

5x + y + 10 = 0

x + 5y + 10 = 0

https://dl.doubtnut.com/l/_o6flBys3R4fh
https://dl.doubtnut.com/l/_UVOFZVX7dCoo


Answer: a

वीिडयो उ�र देख�

4. l ल�ाई के सरल लोलक का आवत�काल T,  से

�दया गया है। य�द ल�ाई  से बढ़ा दी जाती है, तो आवत�काल म�

लगभग प�रवत�न है:

A. 

B. 

C. 

D. इनम� से कोई नह�

T = 2π√
l

g

2 %

2 %

1 %

%
1

2

https://dl.doubtnut.com/l/_UVOFZVX7dCoo
https://dl.doubtnut.com/l/_j89sNRyEh6n8


Answer: b

उ�र देख�

5. एक वृ� के �े�फल प�रवत�न क� दर उसक� ि��ा के सापे�,

 सेमी पर है:

A. 4

B. 

C. 2

D. 

Answer: d

वीिडयो उ�र देख�

r = 2

2π

4π

https://dl.doubtnut.com/l/_j89sNRyEh6n8
https://dl.doubtnut.com/l/_5qwyHrhISi00


वीिडयो उ�र दख

6. ि�भुज क� दो भुजाओ ंक� ल�ाई 8 मी तथा 5 मी है। उनके बीच

कोण 0.08 रेिडयन/सेक� क� दर से बढ़ रहा है जब �न��त ल�ाई

क� भुजाओ ंके बीच कोण  है, तो दर �ात क��जए �जस पर ि�भुज

का �े�फल बढ़ रहा है :

A. 

B. 

C. 

D. 

Answer: b

वीिडयो उ�र देख�

π

3

0.4m2 /sec

0.8m2 /sec

0.6m2 /sec

0.04m2 /sec

https://dl.doubtnut.com/l/_5qwyHrhISi00
https://dl.doubtnut.com/l/_QnQ8q0fJ3tY1


7. व�  पर �ब�ु �ात क��जए, इसका y-�नद�श�क, x-

�नद�श�क का 8 गुना तेजी से प�रव�त�त होता है:

A. (4, 11)

B. (4, -11)

C. (-4, 11)

D. (-4, -11)

Answer: a

वीिडयो उ�र देख�

6y = x3 + 2

https://dl.doubtnut.com/l/_QnQ8q0fJ3tY1
https://dl.doubtnut.com/l/_idAZ5cQKCyfv


8.  फलन क उ��� मान है:

A. e

B. 

C. 

D. 

Answer: b

वीिडयो उ�र देख�

( )
x1

x

d ( 1 / e )

( )
e1

e

ee

9.  पर

�वचार क��जए।  के �ब�ु  पर ख�चा गया

f(x) = tan− 1(√ ), x ∈ (0, )
1 + sinx

1 − x

π

2

y = f(x) x =
π

6

https://dl.doubtnut.com/l/_MWWFQJNROIxI
https://dl.doubtnut.com/l/_yppkW7NpOhwu


अ�भल� �न� �ब�ु से भी होकर जाता है:

A. 

B. 

C. 

D. 

Answer: a

उ�र देख�

(0, )
2π

3

( , 0)
π

6

( , 0)
π

6

(0, 0)

10.  का �ूनतम मान है:

A. 4

2x3 − 9x2 + 12x + 4

https://dl.doubtnut.com/l/_yppkW7NpOhwu
https://dl.doubtnut.com/l/_bq2hsGYtK5XJ


B. 5

C. 6

D. 8

Answer: d

वीिडयो उ�र देख�

11. व�  पर ख�ची गई �श� रेखाओ ंजो

िक सरल रेखा y = x के समा�र है, के समीकरण ह�:

A.  तथा 

B.  तथा 

y = x3 − 2x2 + x − 2

x − y = 2 x + y =
86

27

x + y = 2 x + y =
86

27

https://dl.doubtnut.com/l/_bq2hsGYtK5XJ
https://dl.doubtnut.com/l/_koX90Gl6MzlH


C.  तथा 

D.  तथा 

Answer: d

वीिडयो उ�र देख�

x + y = 2 x − y =
86

27

x − y = 2 x − y =
86

27

12. य�द  एक फलन इस �कार है िक

, तो

A. f(0) = 0

B. (0, 3) म� f(x) वध�मान है

C. f(x) का चरम �ब�ु x = 4 है

f(x)

f' (x) = (x − 1)2(4 − x)

https://dl.doubtnut.com/l/_koX90Gl6MzlH
https://dl.doubtnut.com/l/_I4MQLPsGxQ5R


D. (3, 5) म� f(x) �ासमान है

Answer: b, c

उ�र देख�

13. य�द , वह अ�राल �ात

क��जए �जसम� फलन पूण�त: �ासमान है:

A. (-5, 6)

B. 

C. (5, 6)

D. (2, 3)

y = 8x3 − 60x2 + 144x + 27

( − ∞, 2)

https://dl.doubtnut.com/l/_I4MQLPsGxQ5R
https://dl.doubtnut.com/l/_hLGd8pSPL4Ca


Answer: d

उ�र देख�

14. माना �दये गए दो व�  तथा  है, तो

व�� के िकसी ��त�ेद �ब�ु पर उनक� �श� रेखाओ ंके म� कोण

है:

A. 0

B. 

C. 

D. 

Answer: a

y = ex
2

y = ex
2
sinx

π

π

2

π

4

https://dl.doubtnut.com/l/_hLGd8pSPL4Ca
https://dl.doubtnut.com/l/_qSsyxqdYpeJ3


उ�र देख�

15. एक गु�ारे क� 10 घन स�टीमीटर ��त सेक� क� दर से प� �ारा

गैस भर कर फुलाया जाता है जो िक हमेशा गोल रहता है। जब ि��ा

15 सेमी है, तब गु�ारे क� ि��ा बढ़ने क� दर �ात क��जए:

A.  सेमी/सेक�

B.  सेमी/सेक�

C. सेमी/सेक�

D.  सेमी/सेक�

Answer: a

वीिडयो उ�र देख�

1

90π

1

9π

1

30π

1

π

https://dl.doubtnut.com/l/_qSsyxqdYpeJ3
https://dl.doubtnut.com/l/_Y2ZeA6nWB4BQ


16. (-1, 0) पर व�  के अ�भल� क� �वणता है:

A. 

B. 

C. 4

D. 

Answer: a

वीिडयो उ�र देख�

y = x2 −
1

x2

1

4

−
1

4

−4

https://dl.doubtnut.com/l/_Y2ZeA6nWB4BQ
https://dl.doubtnut.com/l/_2Eib62HRMGPk


17. x के िकस मान के �लए  का मान अ�धकतम

होगा:

A. 

B. 

C. 

D. 

Answer: c

वीिडयो उ�र देख�

sinx(1 + cos x)

x =
π

2

x =
π

6

x =
π

3

x = π

18.  का अ�धकतम तथा �ूनतम मान है:cos6 θ + sin6 θ

https://dl.doubtnut.com/l/_45hACSeensxc
https://dl.doubtnut.com/l/_GhcpK4ZJVZHa


A. 1 तथा 

B. 1 तथा 0

C. 2 तथा 0

D. 1 तथा 

Answer: a

उ�र देख�

1

4

1

2

19. व�  के �ब�ु (2, -8) पर �श� रेखा x-अ� के

समा�र है, तब:

A. a = 2, b = -2

y = ax2 + bx

https://dl.doubtnut.com/l/_GhcpK4ZJVZHa
https://dl.doubtnut.com/l/_4NDjU59cqMK9


B. a = 2, b = -4

C. a = 2, b = -8

D. a = 4, b = -4

Answer: c

वीिडयो उ�र देख�

20. य�द  वध�मान फलन है, तो

A. 

B. 

C. 

f(x) = sinx −
x

2

0 < x <
π

3

− < x < 0
x

3

− < x <
π

3

π

3

https://dl.doubtnut.com/l/_4NDjU59cqMK9
https://dl.doubtnut.com/l/_mDjOtauzDf40


D. 

Answer: c

वीिडयो उ�र देख�

x =
π

2

21. फलन  िकस अ�राल म� वध�मान है:

A. (1, 2e)

B. (0, e)

C. (2, 2e)

D. 

Answer: b

f(x) =
logx

x

( , 2e)
1

e

https://dl.doubtnut.com/l/_mDjOtauzDf40
https://dl.doubtnut.com/l/_LU0jiSJds1q3


वीिडयो उ�र देख�

22. फलन  का अ�धकतम मान है:

A. 

B. e

C. 

D. 

Answer: c

वीिडयो उ�र देख�

xe−x

−
1

e

1

e

−e

https://dl.doubtnut.com/l/_LU0jiSJds1q3
https://dl.doubtnut.com/l/_GIvoN5vtJfYB


23. जब , तो  का उ��� मान है:

A. 

B. 

C. 5

D. 0

Answer: b

वीिडयो उ�र देख�

0 ≤ x ≤ 2 x(1 − x)2

2

27

4
27

24.  के �बदं ु(0,1) पर �श� रेखा का समी हैy = (x + y) − 1 / 2

https://dl.doubtnut.com/l/_KSjKynMZ9tDC
https://dl.doubtnut.com/l/_OILqTGFeWd9v


Check Your Potentiality

A. 

B. 

C. 

D. 

Answer: a

वीिडयो उ�र देख�

3x + y − 1 = 0

−3x − y − 1 = 0

3x − y + 1 = 0

3x − y − 1 = 0

1. फलन  िकस अ�राल म� �ासमान है:
1

1 + x2

https://dl.doubtnut.com/l/_OILqTGFeWd9v
https://dl.doubtnut.com/l/_IOSjpaEtryci


A. 

B. 

C. 

D. 

Answer: d

वीिडयो उ�र देख�

( − ∞, − 1]

( − ∞, 0]

[1, ∞)

(0, ∞)

2. य�द एक सरल रेखा  पर व� 

 से �श� करती है, तब a व b के मान ह�:

A. 1 और 2

y − 2x + 1 = 0, x = 1

xy + ax + by = 0

https://dl.doubtnut.com/l/_IOSjpaEtryci
https://dl.doubtnut.com/l/_5XyImIzxgGPm


B. 1 और -1

C.  और 2

D. 1 और -2

Answer: d

वीिडयो उ�र देख�

−1

3. व�  क� �श� रेखा तथा x-अ� के समा�र

रेखा का समीकरण है:

A. y =

B. y = 4

y =
1

x2 + 2x + 5

https://dl.doubtnut.com/l/_5XyImIzxgGPm
https://dl.doubtnut.com/l/_caanDOFrL0Hj


C. y = 0

D. y = 2

Answer: d

उ�र देख�

4. व�  क� �श� रेखा क� �न� म� से िकस

�ब�ु पर �वणता  होगी:

A. (0, 2)

B. 

C. (2, 5)

y = 2 + √4x + 1

2

5

( , 4)
3

4

https://dl.doubtnut.com/l/_caanDOFrL0Hj
https://dl.doubtnut.com/l/_zdQ1H7X31ZME


D. (6, 7)

Answer: d

वीिडयो उ�र देख�

5. व�  पर वह �ब�ु, �जसके �लए �ब�ु (0, 5) सबसे

अ�धक �नकट है, है:

A. 

B. (0, 0)

C. (2, 2)

D. इनम� से कोई नह�

x2 = 2y

(2√2, 0)

https://dl.doubtnut.com/l/_zdQ1H7X31ZME
https://dl.doubtnut.com/l/_BY5R0bi1FXnR


Answer: d

वीिडयो उ�र देख�

6. माना  तब f(x) का उ��� मान है:

A. 

B. 

C. 

D. 

Answer: c

उ�र देख�

f(x) = x2e− 2x, x > 0

1

e

1

2e

1

e2

4

e4

https://dl.doubtnut.com/l/_BY5R0bi1FXnR
https://dl.doubtnut.com/l/_VI3xqJ2hI66Y


7. फलन  �न� म� से िकस समु�य म�

वध�मान है:

A. 

B. 

C. 

D. (1, 2)

Answer: c

उ�र देख�

f(x) = (x(x − 2))2

( − ∞, 0) ∪ (2, ∞)

( − ∞, 1)

(0, 1) ∪ (2, ∞)

https://dl.doubtnut.com/l/_VI3xqJ2hI66Y
https://dl.doubtnut.com/l/_piX0WoiU7iiZ


8. फलन  सभी वा��वक x के �लए पूण�त:

वध�मान है, य�द

A. 

B. 

C. a = 0

D. 

Answer: a

वीिडयो उ�र देख�

f(x) = ax + b

a > 0

a < 0

a < 0

https://dl.doubtnut.com/l/_5mwpLIDIzVMh


9. दो चर सं�ाएँ x तथा y इस �कार ह� िक  तथा ,

तब  का �ूनतम मान होगा:

A. 2

B. 3

C. 4

D. 0

Answer: a

वीिडयो उ�र देख�

x > 0 xy = 1

x + y

https://dl.doubtnut.com/l/_OnEM2saHxUAw


10. य�द एक शा� झील म� एक प�र �गराने से कोई तरंग वृ� म� 3.5

सेमी/सेक� क� ग�त से चलती है, तब �घरे हुए वृ�ाकार �े� क� वृ��

दर, जबिक वृ�ाकार तरंग क� ि��ा 10 सेमी है, है 

A. 220 वग� सेमी/सेक�

B. 110 वग� सेमी/सेक�

C. 35 वग� सेमी/सेक�

D. 350 वग� सेमी/सेक�

Answer: a

वीिडयो उ�र देख�

(π = )
22

7

https://dl.doubtnut.com/l/_Ipmfgu3Y51Hd


11. एक घन क� कोर 10 सेमी/सेक� क� दर से बढ़ रही है। जब कोर

5 सेमी ल�ाई क� हो, तो िकतनी शी�ता से घन का आयतन बढ़ेगा :

A. 750 /सेक�

B. 75 /सेक�

C. 300 /सेक�

D. 150 /सेक�

Answer: a

वीिडयो उ�र देख�

����3

����3

����3

����3

https://dl.doubtnut.com/l/_03Wb7jhVBXht


12. फलन  एक�द� �ासमान है,

जबिक

A. 

B. 

C. 

D. इनम� से कोई नह�

Answer: a

वीिडयो उ�र देख�

y = 2x3 − 9x2 + 12x − 6

1 < x < 2

x > 2

x < 1

https://dl.doubtnut.com/l/_HQ0idyG8Nmb4

